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5.3  Γεωμετρική πρόοδος 

 

1. ΘΕΜΑ_2_14920 

Μηα γεωκεηξηθή πξόνδνο  λα  έρεη πξώην όξν 
1α 4 , ιόγν ι 0  θαη 3

1

α
4

α
 .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ν ιόγνο ηεο πξνόδνπ είλαη ι 2 . 

 β)  Να βξείηε ηνλ δέθαην όξν ηεο πξνόδνπ.  

 γ)  Να βξείηε ην άζξνηζκα ηωλ 10  πξώηωλ όξωλ ηεο πξνόδνπ. 

 

2. ΘΕΜΑ_2_36891 

Γίλεηαη γεωκεηξηθή πξόνδνο  λα  κε ζεηηθό ιόγν  , γηα ηελ νπνία ηζρύεη: 
3α 1  θαη 

5α 4 . 

 α)  Να βξείηε ηνλ ιόγν ι ηεο πξνόδνπ θαη ηνλ πξώην όξν ηεο.  

 β)  Να δείμεηε όηη ν  νζηόο όξνο ηεο πξνόδνπ είλαη: λ 3

λα 2  . 

  

3. ΘΕΜΑ_2_35205 

 α)  Να βξείηε ηνλ πξαγκαηηθό αξηζκό x ώζηε νη αξηζκνί: x , 2x 1 , 5x 4 , κε ηελ ζεηξά πνπ δίλνληαη, λα 

είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 β)  Να βξείηε ην ιόγν ηεο παξαπάλω γεωκεηξηθήο πξνόδνπ, όηαλ: 

  i.  x 1    ii. x 1    

 

4. ΘΕΜΑ_2_35042 

 α)  Να βξείηε, γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x, νη αξηζκνί x 4, 2 x, 6 x,    κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη είλαη δηαδνρηθνί 

όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 β)  Αλ x 5  θαη  ν  6 x   είλαη ν ηέηαξηνο όξνο ηεο παξαπάλω γεωκεηξηθήο πξνόδνπ, λα βξείηε: 

 i.  ην ιόγν  ι  ηεο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 ii.  ηνλ πξώην όξν  
1α   ηεο πξνόδνπ. 

 

5. ΘΕΜΑ_2_34874 

 α)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε 22x 5x 2 0     (1). 

 β)  Αλ 
1 2x ,x  κε 

1 2x x  είλαη νη ξίδεο ηεο εμίζωζεο (1), λα εμεηάζεηε αλ νη αξηζκνί 
1 2x ,1,x  κε ηε ζεηξά πνπ 

δίλνληαη είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 

6. ΘΕΜΑ_2_34156 

Γίλεηαη ε γεωκεηξηθή πξόνδνο  λα , γηα ηελ νπνία ηζρύεη 5

2

α
27

α
 . 

 α)  Να δείμεηε όηη ν ιόγνο ηεο πξνόδνπ είλαη ι = 3. 

 β)  Αλ ην άζξνηζκα ηωλ ηεζζάξωλ πξώηωλ όξωλ ηεο πξνόδνπ είλαη 200, λα βξείηε ηνλ πξώην όξν 
1α . 
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7. ΘΕΜΑ_2_12763 

Γίλεηαη κία πξόνδνο   λα   κε πξώηνπο όξνπο 2, 2 2, 4, 4 2, ... .  

 α)  Να εμεηάζεηε αλ ε   λα  είλαη αξηζκεηηθή πξόνδνο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε   λα   είλαη γεωκεηξηθή πξόνδνο θαη λα βξείηε ην λ – νζηό ηεο όξν. 

 

8. ΘΕΜΑ_2_12787 

 α)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε 2x x 6 0 .    

 β)  Να βξείηε ηνλ ζεηηθό αθέξαην αξηζκό θ ώζηε νη αξηζκνί  θ 2, θ, 2θ 3    λα είλαη δηαδνρηθνί όξνη ζε κηα 

γεωκεηξηθή πξόνδν.   

 

9. ΘΕΜΑ_3_35037 

Οη αξηζκνί θ 2, 2θ, 7θ 4, θ    είλαη, κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη, δηαδνρηθνί όξνη κηαο γεωκεηξηθήο 

πξνόδνπ  λα .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη θ 4  θαη λα βξείηε ην ιόγν  ι  ηεο πξνόδνπ. 

 β)  i.  Να εθθξάζεηε ηνλ 2ν όξν, ηνλ 5ν θαη ηνλ 4ν όξν ηεο παξαπάλω γεωκεηξηθήο πξνόδνπ ωο ζπλάξηεζε 

ηνπ  
1α .  

  ii.  Να απνδείμεηε όηη:  2 5 1 4α α 4 α α .    

 

10. ΘΕΜΑ_3_35411 

 α)  Αλ νη αξηζκνί 4 x,x,2  είλαη δηαδνρηθνί όξνη αξηζκεηηθήο πξνόδνπ, λα πξνζδηνξίζεηε ηνλ αξηζκό x .    

 β)  Αλ νη αξηζκνί 4 x,x,2  είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ, λα πξνζδηνξίζεηε ηνλ αξηζκό x .    

 γ)  Να βξεζεί ν αξηζκόο  x  ώζηε νη αξηζκνί 4 x, x, 2  λα είλαη δηαδνρηθνί αξηζκνί αξηζκεηηθήο θαη 

γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 

11. ΘΕΜΑ_4_37205 

Δμαηηίαο ελόο αηπρήκαηνο ζε δηπιηζηήξην πεηξειαίνπ, δηαξξέεη ζηε ζάιαζζα πεηξέιαην πνπ ζην ηέινο ηεο 

1εο εκέξαο θαιύπηεη 3 ηεηξαγωληθά κίιηα (η.κ.), ζην ηέινο ηεο 2εο εκέξαο θαιύπηεη 6 η.κ, ζην ηέινο ηεο 3εο 

εκέξαο θαιύπηεη 12 η.κ. θαη γεληθά εμαπιώλεηαη έηζη ώζηε ζην ηέινο θάζε εκέξαο λα θαιύπηεη επηθάλεηα 

δηπιάζηα από απηήλ πνπ θάιππηε ηελ πξνεγνύκελε.  

 α)  Να βξείηε ηελ επηθάλεηα ηεο ζάιαζζαο πνπ ζα θαιύπηεη ην πεηξέιαην ζην ηέινο ηεο 5εο εκέξαο κεηά από 

ην αηύρεκα. 

 β)  Πόζεο εκέξεο κεηά από ηε ζηηγκή ηνπ αηπρήκαηνο ην πεηξέιαην ζα θαιύπηεη 768 η.κ.; 

 γ)  Σην ηέινο ηεο 9εο εκέξαο επεκβαίλεη ν θξαηηθόο κεραληζκόο θαη απηνκάηωο ζηακαηάεη ε εμάπιωζε ηνπ 

πεηξειαίνπ. Σην ηέινο ηεο επόκελεο εκέξαο ε επηθάλεηα πνπ θαιύπηεη ην πεηξέιαην έρεη κεηωζεί θαηά 6 

η.κ. θαη ζπλερίδεη λα κεηώλεηαη θαηά 6 η.κ. ηελ εκέξα. Να βξείηε πόζεο εκέξεο κεηά από ηε ζηηγκή ηνπ 

αηπρήκαηνο ε ζαιάζζηα επηθάλεηα πνπ θαιύπηεηαη από ην πεηξέιαην ζα έρεη πεξηνξηζηεί ζηα 12 η.κ.  
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12. ΘΕΜΑ_4_36677 

Μηα νηθνγέλεηα, πξνθεηκέλνπ λα ρξεκαηνδνηήζεη ηηο ζπνπδέο ηνπ παηδηνύ ηεο, έρεη λα επηιέμεη κεηαμύ δπν 

πξνγξακκάηωλ πνπ ηεο πξνηείλνληαη: 

Γηα ην πξόγξακκα Α πξέπεη λα θαηαζέζεη ηνλ 1ν κήλα 1 επξώ, ην 2ν κήλα 2 επξώ, ηνλ 3ν κήλα 4 επξώ θαη 

γεληθά, θάζε κήλα πνπ πεξλάεη, πξέπεη λα θαηαζέηεη πνζό δηπιάζην από απηό πνπ θαηέζεζε ηνλ 

πξνεγνύκελν κήλα. 

Γηα ην πξόγξακκα Β πξέπεη λα θαηαζέζεη ηνλ 1ν κήλα 100 επξώ, ην 2ν κήλα 110 επξώ, ηνλ 3ν κήλα 120 

επξώ θαη γεληθά, θάζε κήλα πνπ πεξλάεη πξέπεη λα θαηαζέηεη πνζό θαηά 10 επξώ κεγαιύηεξν από εθείλν 

πνπ θαηέζεζε ηνλ πξνεγνύκελν κήλα. 

 α)  Να βξείηε 

  i.  ην πνζό 
λα  πνπ πξέπεη λα θαηαηεζεί ζην ινγαξηαζκό ηνλ λ – νζηό κήλα ζύκθωλα κε ην πξόγξακκα 

Α.  

  ii.  ην πνζό 
λβ  πνπ πξέπεη λα θαηαηεζεί ζην ινγαξηαζκό ηνλ λ – νζηό  κήλα ζύκθωλα κε ην πξόγξακκα 

Β.  

  iii. ην πνζό 
λΑ  πνπ ζα ππάξρεη ζην ινγαξηαζκό κεηά από λ κήλεο ζύκθωλα κε ην πξόγξακκα Α.  

  iv. ην πνζό 
  πνπ ζα ππάξρεη ζην ινγαξηαζκό κεηά από λ κήλεο ζύκθωλα κε ην πξόγξακκα Β.  

 β)  i.  Τη πνζό ζα ππάξρεη ζην ινγαξηαζκό κεηά ηνπο πξώηνπο 6 κήλεο, ζύκθωλα κε θάζε πξόγξακκα;  

  ii.  Αλ θάζε πξόγξακκα νινθιεξώλεηαη ζε 12 κήλεο, κε πνην από ηα δύν πξνγξάκκαηα ην ζπλνιηθό πνζό 

πνπ ζα ζπγθεληξωζεί ζα είλαη κεγαιύηεξν;  

 

13. ΘΕΜΑ_4_36649 

Σε έλαλ νξγαληζκό, αξρηθά ππάξρνπλ 204.800 βαθηήξηα. Μεηά από 1 ώξα ππάξρνπλ 102.400 βαθηήξηα, 

κεηά από 2 ώξεο ππάξρνπλ 51.200 βαθηήξηα , θαη γεληθά ν αξηζκόο ηωλ βαθηεξίωλ ππνδηπιαζηάδεηαη θάζε 

κηα ώξα.  

 α)  Πόζα βαθηήξηα ζα ππάξρνπλ κεηά από 6 ώξεο;                                                     

 β)  Τε ρξνληθή ζηηγκή όκωο πνπ ηα βαθηήξηα ήηαλ 3.200, ν νξγαληζκόο παξνπζίαζε μαθληθή επηδείλωζε. Ο 

αξηζκόο ηωλ βαθηεξίωλ άξρηζε πάιη λα απμάλεηαη ώζηε θάζε κηα ώξα λα ηξηπιαζηάδεηαη. Τν θαηλόκελν 

απηό δηήξθεζε γηα 5 ώξεο. Σπκβνιίδνπκε κε 
λβ  ην πιήζνο ηωλ βαθηεξίωλ λ ώξεο κεηά από ηελ ζηηγκή 

ηεο επηδείλωζεο  λ 5 . 

  i.  Να δείμεηε όηη ε αθνινπζία  λβ  είλαη γεωκεηξηθή πξόνδνο θαη λα βξείηε ηνλ πξώην όξν θαη ην ιόγν 

ηεο.                                                                                                            

  ii.  Να εθθξάζεηε ην πιήζνο 
λβ  ηωλ βαθηεξίωλ ζπλαξηήζεη ηνπ λ.                         

  iii. Πόζα βαθηήξηα ζα ππάξρνπλ ζηνλ νξγαληζκό 3 ώξεο κεηά από ηελ ζηηγκή ηεο επηδείλωζεο; 

                                                                                                                          

14. ΘΕΜΑ_4_34181 

Γίλεηαη νξζνγώλην κήθνπο α, πιάηνπο β θαη εκβαδνύ  . Οη αξηζκνί α, Δ, β, κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη, 

απνηεινύλ δηαδνρηθνύο όξνπο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηνπ εκβαδνύ  . 
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 β)  Αλ Δ 1  θαη α β 10  , 

  i.  λα θαηαζθεπάζεηε κηα εμίζωζε 2νπ βαζκνύ κε ξίδεο α θαη β.   

  ii.  λα βξείηε ηηο δηαζηάζεηο α θαη β ηνπ νξζνγωλίνπ.   

 

15. ΘΕΜΑ_4_34180 

Γίλνληαη νη αξηζκνί 2, x, 8, x . 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ x, ώζηε νη αξηζκνί 2, x, 8 , κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη, λα απνηεινύλ δηαδνρηθνύο 

όξνπο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ. Πνηα είλαη ε δηαθνξά ω απηήο ηεο πξνόδνπ;  

 β)  Να βξείηε ηνλ αξηζκό x , ώζηε νη 2,x,8 , κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη, λα απνηεινύλ δηαδνρηθνύο όξνπο 

γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. Πνηνο είλαη ν ιόγνο   απηήο ηεο πξνόδνπ; 

 γ)  Αλ  λα  είλαη ε αξηζκεηηθή πξόνδνο 2,5,8,11,...  θαη  λβ  ε γεωκεηξηθή πξόνδνο 2,4,8,16,... , ηόηε λα 

βξείηε: 

  i.  ην άζξνηζκα 
λS  ηωλ λ πξώηωλ όξωλ ηεο  λα , 

  ii.  ηελ ηηκή ηνπ  , ώζηε γηα ην άζξνηζκα S
 ηνπ γi) εξωηήκαηνο λα ηζρύεη:   λ 72 S 24 β   . 

 

16. ΘΕΜΑ_4_33891 

Γίλεηαη ε γεωκεηξηθή πξόνδνο  λα  κε ιόγν   γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ:  
3 5α 4, α 16   θαη ι 0 . 

 α)  Να βξείηε ηνλ πξώην όξν 
1α  θαη ηνλ ιόγν   ηεο πξνόδνπ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε αθνινπζία  λβ , κε λ

λ

1
β

α
 , λ 1, 2, 3, ...  είλαη επίζεο γεωκεηξηθή πξόνδνο κε 

ιόγν ηνλ αληίζηξνθν ηνπ ιόγνπ ηεο  λα . 

 γ)  Αλ 
10S  είλαη ην άζξνηζκα ηωλ 10  πξώηωλ όξωλ ηεο  λα  θαη 

10S  ην άζξνηζκα ηωλ 10  πξώηωλ όξωλ ηεο 

 λβ  αληίζηνηρα, λα δείμεηε όηη ηζρύεη ε ζρέζε:  10 109

1
S S

2
  . 

 

17. ΘΕΜΑ_4_14645 

Έλαο δωγξάθνο μεθηλώληαο από έλα ηεηξάγωλν πιεπξάο α, ζρεδηάδεη δηαδνρηθά ηεηξάγωλα παίξλνληαο θάζε 

θνξά ωο πιεπξά ηνπ λένπ ηεηξαγώλνπ, ηε δηαγώλην ηνπ πξνεγνύκελνπ ηεηξαγώλνπ όπωο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα: 

 

 α) i.  Αλ ε πιεπξά ελόο ηεηξαγώλνπ έρεη κήθνο x, λα απνδείμεηε όηη ε δηαγώληόο ηνπ  δ  έρεη κήθνο 

δ 2 x.   
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  ii.  Να απνδείμεηε όηη ηα εκβαδά ηωλ δηαδνρηθώλ ηεηξαγώλωλ είλαη όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ  λα  κε 

ιόγν ι 2  θαη γεληθό όξν 2 λ 1

λα α 2 .   

 β)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηέηαξηνπ θαηά ζεηξά ηεηξαγώλνπ ηζνύηαη κε 8 η.κ., λα βξείηε: 

  i.  ηελ πιεπξά  α  ηνπ αξρηθνύ ηεηξαγώλνπ.               

  ii.  ην πιήζνο ηωλ αξρηθώλ ηεηξαγώλωλ κε ζπλνιηθό εκβαδόλ 255  η.κ. 

            

18. ΘΕΜΑ_4_12998 

Γίλνληαη νη δηαδνρηθνί όξνη ηεο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ  λ

27 3 81 81 3
α : , , .

2 2 2
 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   νη παξαπάλω όξνη δελ κπνξνύλ λα είλαη δηαδνρηθνί όξνη αξηζκεηηθήο πξνόδνπ, 

  ii.   
727 3 1

3 .
2 2

  

 β)  Αλ 
7

27 3
α ,

2
  λα βξεζεί ν λ – νζηόο όξνο ηεο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ. 

 γ)  Αλ 
1

3
α

2
 θαη ι 3 , λα απνδείμεηε όηη ην άζξνηζκα ηωλ 10 πξώηωλ όξωλ ηεο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ 

 λα είλαη ίζν κε 
 

11

3 3
.

2 3 2




 

 

19. ΘΕΜΑ_4_12731 

Έζηω πξαγκαηηθνί αξηζκνί  θ, ι θ 0, ι 0 θαη ι 1 .    Θεωξνύκε ηνπο αξηζκνύο 
θ

, θ, θ ι.
ι

  

  α)  Να απνδείμεηε όηη νη ηξεηο  αξηζκνί  είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεωκεηξηθήο πξνόδνπ.   

  β)  Να απνδείμεηε όηη ην άζξνηζκα ηωλ ηξηώλ είλαη πάληα δηάθνξν ηνπ κεδελόο.   

 γ)  Αλ νη αξηζκνί  
θ

, θ ι, θ 0, ι 0 θαη ι 1
ι

     είλαη ξίδεο ηεο εμίζωζεο 2x 10x 16 0   , λα βξείηε ηνπο 

αξηζκνύο 
θ

, θ, θ ι.
ι

  

 

  

 


