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3.6  Κριτήρια ισότητας ορθογωνίων τριγώνων 

 

1. ΘΕΜΑ_2_37012 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) .  Σηα ζεκεία Β θαη Γ ηεο ΒΓ 

θέξνπκε πξνο ην ίδην κέξνο ηεο ΒΓ, ηα ηκήκαηα ΒΓ  ΒΓ θαη ΓΔ ΒΓ ηέηνηα 

ώζηε ΒΓ = ΓΔ . Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΒΓΜ θαη ΓΔΜ είλαη ίζα,                

 β)  ΑΓ = ΑΔ .  

 

2. ΘΕΜΑ_2_36345 

Έζησ θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ. Θεσξνύκε δηάκεηξν ΑΒ θαη 

ηπραίν ζεκείν Γ ηνπ θύθινπ. Αλ ηα ΑΔ, ΓΓ είλαη θάζεηα ηκήκαηα ζηηο 

ΟΓ, ΟΑ αληίζηνηρα θαη Ε ην ζεκείν ηνκήο ηνπο, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΓΟΔ είλαη ηζνζθειέο, 

 β)  ε ΟΕ δηρνηνκεί ηε γσλία ˆ  θαη πξνεθηεηλόκελε δηέξρεηαη από ην 

κέζν ηνπ ηόμνπ ΑΓ.               

 

3. ΘΕΜΑ_2_36332 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = ΑΓ . Σηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ 

(πξνο ην Γ) ζεσξνύκε ζεκείν Γ θαη ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΒ (πξνο ην 

Β) ζεσξνύκε ζεκείν Δ έηζη ώζηε ΓΓ = ΒΔ . Από ην Γ θέξνπκε ΓΖ 

θάζεηε ζηελ επζεία ΑΓ θαη από ην Δ θέξνπκε ΔΕ θάζεηε ζηελ επζεία 

ΑΒ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΓ = ΑΔ ,  

 β)  ΔΕ = ΓΖ .  

 

4. ΘΕΜΑ_2_36330 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη από ζεκείν Μ ηεο πιεπξάο ΒΓ θέξνπκε ηα θάζεηα 

ηκήκαηα ΜΓ θαη ΜΔ ζηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  αλ είλαη ΜΓ = ΜΔ, ηόηε ηα ηξίγσλα ΑΜΓ θαη ΑΜΔ είλαη ίζα,                

 β)  αλ είλαη ΑΒ = ΑΓ θαη Μ κέζν ηνπ ΒΓ, ηόηε ΜΓ = ΜΔ .                

 

5. ΘΕΜΑ_2_34499 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  0ˆ 90   θαη ΒΓ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .  Από ην Γ θέξνπκε επζεία 

θάζεηε ζηε ΒΓ πνπ ηελ ηέκλεη ζε ζεκείν Δ θαη έζησ Ε ην ζεκείν ζην νπνίν ε ΔΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο 

πιεπξάο ΒΑ πξνο ην A.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΒ = ΒΔ ,               

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΕΔΒ είλαη ίζα.               
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6. ΘΕΜΑ_2_34497 

Σε νμπγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ πξνεθηείλνπκε ηε δηάκεζν ΑΜ (πξνο ην Μ) θαηά ίζν ηκήκα ΜΓ . Να απνδείμεηε 

όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΜ θαη ΜΓΓ είλαη ίζα,                

 β)  ηα ζεκεία Α θαη Γ ηζαπέρνπλ από ηελ πιεπξά ΒΓ .                

 

7. ΘΕΜΑ_2_34405 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = ΑΓ. Από ην κέζν Μ ηεο ΒΓ θέξνπκε ηα θάζεηα ηκήκαηα ΜΓ θαη 

ΜΔ ζηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΜΓ = ΜΔ ,                

 β)  ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο.               

 

8. ΘΕΜΑ_2_34404 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ην κέζν Μ ηεο βάζεο ηνπ ΒΓ. Φέξνπκε ηηο απνζηάζεηο 

ΜΚ θαη ΜΛ ηνπ ζεκείνπ Μ από ηηο ίζεο πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΜΚ = ΜΛ ,  

 β)  ε ΑΜ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .                 

 

9. ΘΕΜΑ_2_34401 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ηα ύςε ηνπ ΒΓ θαη ΓΔ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΒΓΓ θαη ΓΔΒ είλαη ίζα,                

 β)  ΑΓ = ΑΔ .  

 

10. ΘΕΜΑ_2_34387 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη νη δηρνηόκνη ηνπ ΒΓ θαη ΓΔ ησλ γσληώλ Β θαη Γ 

αληίζηνηρα.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΓΓ θαη ΓΒΔ  είλαη ίζα.                

 β)  Έζησ ΔΖ θαη ΓΕ νη  θάζεηεο από ηα ζεκεία Δ θαη Γ αληίζηνηρα ζηε ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη ΔΖ = ΓΕ .                                                                                                                                

  

11. ΘΕΜΑ_3_13517 

Γίλνληαη δύν νμπγώληα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ κε ˆ ˆΑ Γ ,  

ˆ ˆΑΒΓ ΓΔΕ .  Αλ ηα ύςε ηνπο ΒΖ θαη ΔΘ είλαη ίζα ηόηε 

λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΒ = ΓΔ ,                                                                      

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη ίζα .                        
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12. ΘΕΜΑ_2_13533 

Γίλεηαη ηζνζθειέο θαη ακβιπγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε 

.    Ζ θάζεηε ζηελ ΑΒ ζην ζεκείν Α ηέκλεη ηελ 

πιεπξά ΒΓ ζην ζεκείν Γ θαη ε  θάζεηε ζηελ ΑΓ ζην 

ζεκείν Α ηέκλεη ηελ πιεπξά ΒΓ ζην ζεκείν Δ.  

Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ίζα.             

 β)  ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο.              

 γ) .     

                       

13. ΘΕΜΑ_2_12149 

Γίλνληαη ηα ακβιπγώληα ηξίγσλα ΑΒΓ  Α̂ 90   θαη  

Α Β Γ    Α̂ 90    κε  γ γ  θαη  β β . Αλ ηα ύςε ΒΖ 

θαη Β Ζ  ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη Α Β Γ   αληίζηνηρα είλαη 

ίζα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆ ˆΒΑΖ Β Α Ζ .                                 

 β)  Τα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α Β Γ   είλαη ίζα.       

 

14. ΘΕΜΑ_4_ 

Σηηο πιεπξέο x  θαη Αx γσλίαο ˆx Ax  ζεσξνύκε ζεκεία Β θαη Γ 

ώζηε ΑΒ = ΑΓ. Οη θάζεηεο ζηηο x  θαη  Αx  ζηα ζεκεία Β θαη Γ 

αληίζηνηρα, ηέκλνληαη ζην Γ .  

 Αλ νη εκηεπζείεο Αy θαη Αz ρσξίδνπλ ηε γσλία ˆx Ax  ζε ηξεηο ίζεο 

γσλίεο θαη ηέκλνπλ ηηο ΒΓ θαη ΓΓ ζηα ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα, 

λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΔΑΕ είλαη ηζνζθειέο,                                             

 β)  ην Γ αλήθεη ζηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ˆx Ax .  

 γ)  νη γσλίεο ˆ  θαη  ˆ   είλαη ίζεο.       

 

15. ΘΕΜΑ_4_13854 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  ΑΒ ΑΓ .  Θεσξνύκε ηηο δηρνηόκνπο ΒΓ θαη ΓΔ 

ησλ γσληώλ Β θαη Γ, αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ΒΓ = ΓΔ .   

 β)  Από ηα ζεκεία Δ θαη Γ θέξλνπκε θάζεηεο ΔΛ θαη ΓΚ ζηηο πιεπξέο ΑΓ θαη ΒΓ 

αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: ΓΚ = ΔΛ .  

 γ)  Να εληνπίζεηε θαη λα ζρεδηάζεηε ζεκείν  Ε  ηεο πιεπξάο ΒΓ πνπ ε απόζηαζή 
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ηνπ από ην ζεκείν Δ λα ηζνύηαη κε ηελ απόζηαζε ησλ ζεκείσλ Γ θαη Κ αηηηνινγώληαο πιήξσο ηελ 

απάληεζή ζαο.     

 

16. ΘΕΜΑ_4_13839 

Τα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Δ έηζη 

ώζηε    θαη  .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΔ θαη ΓΓΔ είλαη ίζα.   

 β)  Να απνδείμεηε όηη νη απνζηάζεηο ΔΖ θαη ΔΘ ηνπ ζεκείνπ Δ από ηηο 

πιεπξέο ΑΒ θαη ΓΓ, αληίζηνηρα, είλαη ίζεο. 

 γ)  Αλ νη πξνεθηάζεηο ησλ ΑΒ θαη ΓΓ πξνο ηα Α θαη Γ αληίζηνηρα 

ηέκλνληαη ζην Ε, λα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΓΕ είλαη ηζνζθειέο.      

 

17. ΘΕΜΑ_4_1707 

Σην ηξίγσλν ΑΒΓ      ηνπ ζρήκαηνο, ε θάζεηε ζην κέζν Μ 

ηεο ΒΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο δηρνηόκνπ ΑΓ ζην ζεκείν Δ . Αλ Θ, 

Ε είλαη νη πξνβνιέο ηνπ Δ ζηηο ΑΒ , ΑΓ , λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΔΒΓ είλαη ηζνζθειέο, 

 β)  ηα ηξίγσλα ΘΒΔ θαη ΕΓΔ είλαη ίζα, 

 γ) ˆ ˆ 180 .     

 

 

 

 

 


