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4.2  Τέμνοσζα δύο εσθειών – Εσκλείδειο αίηημα 

4.4  Γωνίες με πλεσρές παράλληλες 

 

1. ΘΕΜΑ_2_34779 

Σηηο πξνεθηάζεηο ησλ πιεπξώλ ΒΑ (πξνο ην Α) θαη ΓΑ (πξνο ην Α) ηξηγώλνπ ΑΒΓ παίξλνπκε ηα ηκήκαηα 

   θαη .    Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ίζα,  

 β)  ΔΓ // ΒΓ.  

 

2. ΘΕΜΑ_2_34777 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) θαη ην ύςνο ηνπ ΑΜ. Φέξνπκε εκηεπζεία 

Γx θάζεηε ζηε , πξνο ην εκηεπίπεδν πνπ δελ αλήθεη ην Α, θαη παίξλνπκε ζε απηήλ 

ηκήκα ΓΓ = ΑΒ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ε γσλία ˆ είλαη ίζε κε ηε γσλία ,   

 β)  ΓΓ // ΑΜ,  

 γ)  ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .   

 

3. ΘΕΜΑ_2_34776 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90  . Έζησ Γ ζεκείν ηεο 

πιεπξάο ΑΓ ηέηνην ώζηε, ε δηρνηόκνο ΓΔ ηεο γσλίαο ΑΓ̂Β λα είλαη 

παξάιιειε ζηελ πιεπξά ΒΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆ ˆΔΓΒ ΓΒΓ   θαη  ˆ ˆΔΓΑ Γ ,                  

  ii.  ην ηξίγσλν ΒΓΓ είλαη ηζνζθειέο.  

 β)  Αλ είλαη ˆΑΓΒ 60 ,  ηόηε λα ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .    

 

4. ΘΕΜΑ_2_34399 

Σε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θέξνπκε ηε δηρνηόκν ΑΓ θαη κηα 

επζεία (ε) παξάιιειε πξνο ηελ ΒΓ, πνπ ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ζηα 

ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΔΕ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΑΕΓ είλαη ίζα. 

                

5. ΘΕΜΑ_2_13748 

Σε ηξίγσλν ΑΒΓ ζεσξνύκε ην κέζν Γ ηεο πιεπξάο ΑΓ. Φέξνπκε ηκήκα ΓΔ 

ίζν θαη παξάιιειν κε ηελ πιεπξά ΒΓ όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 
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Πξνεθηείλνπκε ηελ ΑΓ πξνο ην κέξνο ηνπ Γ θαη παίξλνπκε ζεκείν Ε ηέηνην ώζηε ΓΕ = ΓΓ. Να απνδείμεηε 

όηη:  

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΕΔΓ είλαη ίζα,  

 β)  ΑΒ // ΔΕ.  

      

6. ΘΕΜΑ_2_12710 

Γίλεηαη ην ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηρνηόκνο ηνπ ΒΔ. 

Δμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαηαζθεπάδνπκε ην νξζνγώλην θαη 

ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΓΓ κε ππνηείλνπζα ηε ΓΓ έηζη, ώζηε ηα ζεκεία 

Β θαη Γ λα βξίζθνληαη εθαηέξσζελ ηεο επζείαο ΑΓ.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΒΔ // ΑΓ.        

 β)  νη γσλίεο ΔΒΓ θαη ΑΓΒ είλαη ίζεο.     

 γ)  ην ηξίγσλν ΒΑΓ είλαη ηζνζθειέο.      

 

7. ΘΕΜΑ_2_13534 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ. Ζ κεζνθάζεηνο ηεο πιεπξάο ΒΓ 

ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Γ θαη ε παξάιιειε από ην Γ πξνο ηε 

ΒΓ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην ζεκείν Δ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΒΓΓ είλαη ηζνζθειέο,      

 β)  ε ΓΔ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .                 

  

8. ΘΕΜΑ_4_34335 

Γίλεηαη θύθινο  Ο,R  θαη κία επζεία x΄x ε νπνία έρεη κνλαδηθό θνηλό ζεκείν κε ηνλ θύθιν ην ζεκείν Α. 

Θεσξνύκε ηπραίν ζεκείν Μ ηεο εκηεπζείαο Αx. Aλ γηα θάπνην ζεκείν Β ηνπ θύθινπ ηζρύεη ε ζρέζε 

ΜΑ ΜΒ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ΜΒ είλαη εθαπηόκελν ηκήκα ηνπ θύθινπ  Ο,R ,                   

 β)  ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ΒΜx είλαη θάζεηε ζηε ΜΟ,  

 γ)  ην επζύγξακκν ηκήκα ΟΒ ηέκλεη ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ˆBMx.   

 

9. ΘΕΜΑ_4_13843 

Έζησ όηη νη επζείεο x x  θαη  y y   εθάπηνληαη ζηνλ θύθιν  Ο,R  ζηα άθξα κηαο δηακέηξνπ ηνπ ΑΒ.  

Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  νη επζείεο x x  θαη  y y   είλαη παξάιιειεο.     

 β)  νη δηρνηόκνη ησλ γσληώλ ˆBAx  θαη  ΑΒy  ηέκλνληαη ζε ζεκείν Μ.  

 γ)  ην ζεκείν Μ είλαη ην κέζν ηνπ εκηθπθιίνπ ΑΒ.    
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 δ)  αλ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ΒΑx ηέκλεη ηελ y y   ζην ζεκείν Γ θαη ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ΑΒy ηέκλεη ηελ 

x x  ζην ζεκείν Γ, ηόηε ΜΓ = ΜΓ.   

 

10. ΘΕΜΑ_4_13822 

Γίλνληαη νη επζείεο  ε  θαη  ς .  

 α)  Αλ ε γσλία ˆ  είλαη κεγαιύηεξε από 

ηελ ˆΑΒς : 

  i.  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆΒΑε ΑΒς 180 .    

  ii.  Να απνδείμεηε όηη νη επζείεο ε θαη ς ηέκλνληαη. Σε πνην από ηα εκηεπίπεδα πνπ ρσξίδεη ην επίπεδν ε 

ΑΒ βξίζθεηαη ην ζεκείν ηνκήο ησλ ε θαη ς θαη γηαηί;  

 β)  Να δηαηππώζεηε ηελ πξόηαζε πνπ απνδείρζεθε ζην α) γηα ηηο εληόο θαη ελαιιάμ γσλίεο δύν επζεηώλ πνπ 

ηέκλνληαη από ηξίηε θαη ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ απηώλ. 

 γ)  Αλ ηζρύεη ˆ ˆΒΑΓ ΑΒς , ηόηε ζε πνην από ηα εκηεπίπεδα πνπ ρσξίδεη ην επίπεδν ε ΑΒ βξίζθεηαη ην 

ζεκείν ηνκήο ησλ ε θαη ς θαη γηαηί;  

 

11. ΘΕΜΑ_4_1818 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ, ε δηρνηόκνο ηνπ ΑΓ θαη επζεία  ε

παξάιιειε από ην Β πξνο ηελ ΑΓ. Από ην κέζν Μ ηεο ΒΓ θέξνπκε επζεία 

παξάιιειε ζηελ ΑΓ ε νπνία ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην ζεκείν Ε, ηελ επζεία  ε  

ζην ζεκείν Λ θαη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΑ ζην ζεκείν Δ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΔΕ θαη ΒΛΔ είλαη ηζνζθειή, 

 β)  ΒΛ = ΓΕ , 

 γ)  ΑΔ = ΑΓ – ΒΛ . 

 

12. ΘΕΜΑ_4_1744 

Σην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) θέξνπκε ηηο δηακέζνπο ΒΓ θαη ΓΔ. Μία 

επζεία ε, παξάιιειε ζηε βάζε ΒΓ ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ζηα Ε θαη Ζ 

αληίζηνηρα θαη ηηο δηακέζνπο ΒΓ θαη ΓΔ ζηα ζεκεία Θ θαη Κ αληίζηνηρα. Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΒΕ = ΓΖ , 

 β)  ηα ηξίγσλα ΕΒΘ θαη ΖΚΓ είλαη ίζα, 

 γ)  ΕΚ = ΖΘ. 

 

13. ΘΕΜΑ_4_13752 

Σε ηξίγσλν ΑΒΓ κε B̂ 90   ζεσξνύκε ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΓ. Φέξνπκε ηκήκα ΓΔ ίζν θαη 

παξάιιειν κε ηελ πιεπξά ΒΓ θαη από ην ζεκείν Δ θέξνπκε ηκήκα ΔΕ ίζν θαη παξάιιειν κε ηελ πιεπξά 

ΑΒ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 
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 α)  Έλαο καζεηήο θάλεη ηνπο παξαθάησ δηαδνρηθνύο 

ζπιινγηζκνύο. Να ραξαθηεξίζεηε Σ (Σσζηό) ή Λ (Λάζνο) 

θάζε έλαλ από απηνύο.  

  1.  Οη γσλίεο ˆ  θαη ˆ  είλαη γσλίεο κε πιεπξέο 

παξάιιειεο. 

  2.  Οπόηε ˆ ˆ .  

  3. Τα ηξίγσλα ΓΔΕ θαη ΑΒΓ είλαη ίζα. 

  4.  Τν ηκήκα ΓΕ είλαη ίζν κε ην ηκήκα ΑΓ. 

 β)  Να αηηηνινγήζεηε ηνπο ραξαθηεξηζκνύο ζαο (Σ ή Λ) πνπ αθνξνύλ ηνπο ηζρπξηζκνύο 2. θαη 3.  

 γ)  Αλ ζηα δεδνκέλα παξαιείςνπκε ηε ζπλζήθε B̂ 90  , λα ζπγθξίλεηε ηα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΓΕ γηα ηα 

δηάθνξα είδε ηεο γσλίαο B̂  θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο.  

 

 

 

 


