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5.6  Ευαρμογές στα τρίγωνα 

 

1. ΘΕΜΑ_2_36356 

Θεσξνύκε ηξίγσλα ΑΒΓ κε 5     θαη ΑΓΔ κε 

5     έηζη ώζηε ηα ζεκεία Γ, Β, Γ θαη Δ λα είλαη 

ζπλεπζεηαθά. Θεσξνύκε ηα ύςε ηνπο ΒΚ θαη ΓΛ 

αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ηζνζθειή, 

  ii.  ηα ζεκεία Κ θαη Λ είλαη ηα κέζα ησλ ηκεκάησλ ΑΓ θαη ΑΔ αληίζηνηρα.               

 β)  Αλ ε πεξίκεηξνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ίζε κε 12, λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο  ΚΛ.  

 

2. ΘΕΜΑ_2_36343 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε .     Από ηα κέζα Κ θαη Λ ησλ 

πιεπξώλ ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα, θέξνπκε ηα θάζεηα ηκήκαηα ΚΔ θαη ΛΕ ζηελ 

πιεπξά ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΚΔΓ θαη ΛΕΒ είλαη ίζα.  

 β)  ,    όπνπ Ζ , Θ ηα κέζα ησλ ηκεκάησλ ΚΓ, ΛΒ αληίζηνηρα.  

 

3. ΘΕΜΑ_2_36342 

Έζησ νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90   θαη  ˆ 30 .    Αλ ηα ζεκεία Δ θαη Γ 

είλαη ηα κέζα ησλ ΑΒ θαη ΒΓ αληίζηνηρα κε 1 ,   λα ππνινγίζεηε ηα 

ηκήκαηα: 

 α)  ΑΓ   β) ΒΓ  γ) ΑΓ           

 Να δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο. 

 

4. ΘΕΜΑ_2_36169 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90  , ˆ 35   θαη Μ ην κέζν ηεο ΒΓ. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂  . 

  β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΜΒ. 

  

5. ΘΕΜΑ_2_36091 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 50 .    Έζησ όηη ηα ζεκεία Γ θαη Δ είλαη 

ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΒΓ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, ηέηνηα ώζηε ˆ 70 .     

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί  ΓΔ // ΑΒ .    

  

 



 

 

 

 

2 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

 β)  Να ππνινγίζεηε: 

i.  ηε γσλία x̂ ,   

ii.  ηηο γσλίεο Â  θαη ̂ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 

6. ΘΕΜΑ_2_36088 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 40    θαη  ˆ 70 .     Τα ζεκεία Γ θαη Δ είλαη 

ηα κέζα ησλ ΑΒ θαη ΑΓ κε 9   θαη  16 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο θαη λα βξείηε πνηεο είλαη νη ίζεο 

πιεπξέο ηνπ,   

  ii.  18 .    

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.    

 

7. ΘΕΜΑ_2_34398 

Γίλεηαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90   θαη ε δηρνηόκνο ΑΓ ηεο γσλίαο ηνπ Â .  Από ην 

ζεκείν Γ θέξνπκε παξάιιειε πξνο ηελ ΑΒ πνπ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Δ.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  
2


  ,  

 β)  ην ηξίγσλν ΓΔΓ είλαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο,  

 γ)  ΓΔ = 
2


. 

  

8. ΘΕΜΑ_2_34768 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 40   θαη ˆ 60 .    Δπηπιένλ, ηα 

ζεκεία Γ, Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΒΓ θαη 

ΓΑ αληίζηνηρα 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη  ΓΔ // ΑΓ θαη ΕΔ // ΑΒ .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΒΓΔ.  

 

9. ΘΕΜΑ_2_34512 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ, ηνπ νπνίνπ νη δηαγώληνη 

ΑΓ θαη ΓΒ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ο. Έζησ Δ, Ε, Ζ θαη Θ 

είλαη ηα κέζα ησλ ΟΓ, ΟΑ, ΟΒ θαη ΟΓ αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηεηξάπιεπξν ΔΕΖΘ είλαη παξαιιε-

ιόγξακκν.  
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 β)  Αλ ε πεξίκεηξνο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ είλαη 40, λα βξείηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ΔΘΖΕ. 

 

10. ΘΕΜΑ_2_34494 

Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα κέζα Γ, Δ θαη Ε ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΒΓ θαη ΓΑ αληίζηνηρα. Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΒΔΕ είλαη παξαιιειόγξακκν,  

 β)  ε επζεία ΓΕ δηρνηνκεί ην ηκήκα ΑΔ. 

             

11. ΘΕΜΑ_2_34426 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ε δηάκεζόο ηνπ ΑΜ. Σην 

ηξίγσλν ΑΜΓ ζεσξνύκε ηε δηάκεζν ΜΓ ηελ νπνία πξνεθηείλνπκε πξνο ην 

Γ θαηά ηκήκα ΓΔ=ΓΜ. Φέξνπκε από ην ζεκείν Γ ηκήκα ΓΕ θάζεην ζηελ 

ΑΜ. 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΜΓΔ είλαη νξζνγώλην,  

 β)  
ΒΓ

ΓΕ
4

 .  

 

12. ΘΕΜΑ_2_34393 

Σε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ, πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΓΑ (πξνο ην Α) θαηά ηκήκα .    Φέξνπκε 

ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ̂ , ε νπνία ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην ζεκείν Ε.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΓΕ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  ην ηξίγσλν ΓΕΖ είλαη νξζνγώλην κε νξζή ηε γσλία ̂ .                                          

 

13. ΘΕΜΑ_2_34332 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλνληαη ηα ηζνζθειή ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΔΓΓ κε 

,        όπνπ Γ είλαη ην κέζν ηεο ΑΓ θαη .
2


 

Έζησ Ε ην ζεκείν ζην νπνίν ε πξνέθηαζε ηεο ΔΓ πξνο ην Γ ηέκλεη 

ηελ ΑΒ. 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΓΔ είλαη ίζα,  

 β)  ην ζεκείν Ε είλαη ην κέζν ηεο ΑΒ.          

 

14. ΘΕΜΑ_2_13532 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ηα κέζα Δ, Ε θαη Ζ ησλ 

ΑΒ, ΑΓ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 
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 α) ,
2


   

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΕΖ είλαη παξαιιειόγξακκν.          

 

15. ΘΕΜΑ_2_12639 

Από ην κέζν Μ ηεο δηακέζνπ ΑΓ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, θέξνπκε παξάιιειε ζηελ ΑΒ πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην 

ζεκείν Δ. Αλ ε παξάιιειε από ην Γ ζηελ ΑΒ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Ε, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην Ε είλαη κέζν ηεο ΑΓ ,                   

 β)  ην ΑΔ είλαη ίζν κε ην  
1

4
  ηνπ ΑΓ.        

 

16. ΘΕΜΑ_3_12068 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    θαη Μ ην κέζν ηεο ππνηείλνπζαο ηνπ ΒΓ. Από ην Μ θέξνπκε 

  θαη πξνεθηείλνπκε θαηά ίζν ηκήκα ΓΕ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ην ηξίγσλν ΜΒΕ είλαη ηζνζθειέο,  

  ii.  ην ηεηξάπιεπξν ΑΜΒΕ είλαη ξόκβνο.  

 β)  Αλ ην αξρηθό ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο, ηη είδνπο ηεηξάπιεπξν είλαη ην ΑΜΒΕ; 

Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο.  

  

17. ΘΕΜΑ_3_11896 

Σην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ηνπ ζρήκαηνο ηζρύεη όηη 

  θαη ηα ζεκεία Δ, Ε, Ζ θαη Θ είλαη ηα 

κέζα ησλ επζύγξακκσλ ηκεκάησλ ΑΒ, ΑΓ, ΓΓ 

θαη ΒΓ αληίζηνηρα.  Να δείμεηε όηη: 

 α)  / / ,   

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΔΕΖΘ είλαη ξόκβνο. 

 

18. ΘΕΜΑ_4_37165 

Γίλεηαη νμπγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ. Από ην  Β θέξνπκε 

θάζεηε  ζηελ δηρνηόκν ΑΜ ηεο γσλίαο Α, ε νπνία ηέκλεη ηελ 

ΑΜ ζην Ζ θαη ηελ ΑΓ ζην Γ. Σηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΖ (πξνο ην 

Ζ) ζεσξνύκε ζεκείν Ε ηέηνην ώζηε    θαη έζησ Θ ην 

κέζν ηεο πιεπξάο  ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΕΓ είλαη ξόκβνο,     

 β)  / / ,                                

 γ)  .
2

 
        
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19. ΘΕΜΑ_4_37159 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ  ΑΒ ΑΓ , ΑΓ ην ύςνο ηνπ θαη Μ 

ην κέζν ηνπ ΑΒ. Ζ πξνέθηαζε ηεο ΜΓ ηέκλεη ηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΑΓ ζην ζεκείν Δ ώζηε .    Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α) ˆ ˆ ,    

 β)  ˆ ˆ ˆ2 ,      

 γ)  .     

       

20. ΘΕΜΑ_4_37158 

Έζησ νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90   θαη Γ θαη Δ 

ηα κέζα ησλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Σην ηκήκα ΒΓ 

ζεσξνύκε ζεκεία Κ θαη Λ ώζηε    θαη 

.    Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ˆ ˆ2     θαη ˆ ˆ2 ,      

 β)  Τν ηεηξάπιεπξν ΓΔΛΚ είλαη παξαιιειόγξακκν,                                                   

 γ) 2 .    

 

21. ΘΕΜΑ_4_37157 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε δηάκεζν ΑΜ ηέηνηα ώζηε 

.    Φέξνπκε ην ύςνο ηνπ ΑΚ θαη ην 

πξνεθηείλνπκε (πξνο ην Κ) θαηά ηκήκα .    

Πξνεθηείλνπκε ηε δηάκεζν ΑΜ (πξνο ην Μ) θαηά ηκήκα 

.    Να απνδείμεηε όηη: 

 α)     θαη 2 ,       

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΓ είλαη παξαιιειόγξακκν,   

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΜ είλαη ξόκβνο,   

 δ)  ε πξνέθηαζε ηεο ΓΜ ηέκλεη ην ΑΓ ζην κέζνλ ηνπ Ε .    

 

22. ΘΕΜΑ_4_37133 

Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ  θαη ηηο κεζνθαζέηνπο κ1, κ2 ησλ 

πιεπξώλ ηνπ ΑΒ θαη ΑΓ, νη νπνίεο ηέκλνληαη ζην κέζν Μ 

ηεο ΒΓ.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ην ηξίγσλν είλαη νξζνγώλην κε ˆ 90 .     

  ii. ην ηεηξάπιεπξν ΑΛΜΚ είλαη νξζνγώλην 
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   παξαιιειόγξακκν.                         

  iii. ,
4


   όπνπ Θ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ΑΜ θαη ΚΛ.                                          

 β)  Αλ Η ζεκείν ηεο ΒΓ ηέηνην ώζηε ,
4


   λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΚΘΗΒ είλαη 

παξαιιειόγξακκν.   

 

23. ΘΕΜΑ_4_37106 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ε δηρνηόκνο ΒΔ ηεο 

γσλίαο ˆ .  Αλ ,    όπνπ Ε ζεκείν ηεο ΒΓ θαη Μ ην 

κέζνλ ηεο ΑΓ, λα απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΕ είλαη ηζνζθειέο ,           

 β)  / /   θαη ,
2

 
                                  

 γ) 
ˆ

ˆ ,
2


  όπνπ ̂  ε γσλία ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.     

    

24. ΘΕΜΑ_4_37101 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε γσλίεο ̂  θαη ̂  νμείεο θαη Γ, Μ θαη Δ 

ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα. Σηηο 

κεζνθάζεηεο ησλ ΑΒ θαη ΒΓ θαη εθηόο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

ζεσξνύκε ζεκεία Ε θαη Ζ αληίζηνηρα, ηέηνηα ώζηε 
2


   

θαη  .
2


   

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ην ηεηξάπιεπξν ΒΓΜΔ είλαη παξαιιειόγξακκν,   

  ii.  ηα ηξίγσλα ΕΓΜ θαη ΔΜΖ είλαη ίζα.     

 β)  Αλ ηα ζεκεία Ε, Γ, Δ είλαη ζπλεπζεηαθά, λα απνδείμεηε όηη ε γσλία ˆ 90 .       

    

25. ΘΕΜΑ_4_37096 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν κε θνξπθέο ηα κέζα πιεπξώλ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ είλαη ηζνζθειέο.  

 β)  Να δηαηππώζεηε θαη λα απνδείμεηε αλάινγε πξόηαζε γηα 

  i.   ηζόπιεπξν ηξίγσλν.  

  ii.  νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν.  

 

26. ΘΕΜΑ_4_37082 

 Σε ηξίγσλν ΑΒΓ ηζρύεη ˆ ˆ ˆ2    θαη έζησ ΑΓ ύςνο θαη ΒΔ δηρνηόκνο ηνπ ηξηγώλνπ πνπ ηέκλνληαη ζην  
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ζεκείν Ε . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆ 60   θαη  ,    

  ii.  
3

.
2

     

 β)  Αλ είλαη γλσζηό όηη ην ηξίγσλν ΑΕΔ είλαη ηζόπιεπξν, λα 

ππνινγίζεηε ηηο άιιεο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 

27. ΘΕΜΑ_4_13856 

Σε ηξίγσλν ΓΔΕ, θέξνπκε ηε δηάκεζν ΓΜ θαη ζηελ πξνέθηαζή ηεο πξνο ην κέξνο ηνπ Μ παίξλνπκε ζεκείν 

Θ έηζη ώζηε .   Πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΔΕ πξνο ην Δ θαηά ηκήκα    θαη πξνο ην Ε 

θαηά ηκήκα .     

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΓΑΜ θαη ΘΓΜ είλαη ίζα.     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΘΑΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.    

 γ)  Σην ζρήκα ηεο άζθεζεο πνπ θαηαζθεύαζε ζην ηεηξάδηό ηνπ ν Γηάλλεο είλαη  ΑΓ = 12 . Πόζν ζα είλαη ην 

κήθνο ηεο δηακέζνπ ΔΖ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΕ ζην ζρήκα ηνπ Γηάλλε;      

 

28. ΘΕΜΑ_4_13751 

Σην παξαθάησ ζρήκα νη επζείεο ε1 θαη ε2 είλαη παξάιιειεο. Τν ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νμπγώλην, ελώ ην ΓΔΕ 

είλαη ακβιπγώλην κε ˆ 90 .    Ηζρύεη επίζεο όηη .     

 

 α)  i.  Να ζρεδηάζεηε ηα ύςε ησλ ηξηγώλσλ από ηηο θνξπθέο Α θαη Γ νλνκάδνληάο ηα ΑΖ θαη ΓΘ αληίζηνηρα. 

  ii. Να απνδείμεηε όηη .    

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί .    

   

29. ΘΕΜΑ_4_13745 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ, ην κέζν Μ ηεο βάζεο ΒΓ θαη ηπραίν εζσηεξηθό ζεκείν Γ ζηε βάζε ηνπ.  

 α)  Αλ από ην κέζν Μ  θέξνπκε παξάιιειεο πξνο ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ, πνπ ηηο ηέκλνπλ ζηα 

ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα λα απνδείμεηε όηη: 

  i.   ,    

  ii.  ην ΑΔΜΕ είλαη ξόκβνο κε πεξίκεηξν ίζε κε 2ΑΒ .  

 β)  Αλ πάξνπκε ηπραίν εζσηεξηθό ζεκείν Γ ζην επζύγξακκν ηκήκα ΒΓ, δηαθνξεηηθό από ην κέζν Μ,  θαη 

θέξνπκε ηηο παξάιιειεο πξνο ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ, πνπ ηηο ηέκλνπλ ζηα ζεκεία Κ θαη Λ 

αληίζηνηρα, ηόηε: 
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  i.  Πνην είλαη ην είδνο ηνπ ηεηξάπιεπξνπ ΑΚΓΛ; 

  ii.  Να ζπγθξίλεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηεηξάπιεπξνπ ΑΚΓΛ κε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ξόκβνπ ΑΔΜΕ ηνπ 

εξσηήκαηνο α) ii. θαη λα δηαηππώζηε ιεθηηθά ην ζπκπέξαζκα πνπ πξνθύπηεη. 

 

30. ΘΕΜΑ_4_13743 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Μ ζηελ πιεπξά ΑΒ. Από ην Μ θέξνπκε παξάιιειε ζηε ΒΓ πνπ ηέκλεη ηελ 

ΑΓ ζην ζεκείν Γ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆΓΜΓ ΒΓΜ .   

 β)  Αλ ην ηξίγσλν ΓΑΒ είλαη ηζνζθειέο κε βάζε ΑΒ, λα πξνζδηνξίζεηε ηε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Μ ζηελ ΑΒ 

ώζηε ην ηξίγσλν ΓΜΓ λα είλαη ηζνζθειέο κε   θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηνπο ηζρπξηζκνύο ζαο.  

 γ)  Αλ Μ είλαη ην κέζν ηνπ ηκήκαηνο ΑΒ θαη Δ ην  κέζν  ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην 

ηεηξάπιεπξν ΜΓΔΒ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

31. ΘΕΜΑ_4_1898 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζνο ηνπ ΑΓ . Έζησ Δ , Ε θαη Ζ ηα κέζα ησλ ΒΓ , ΑΓ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΕΖ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 β)  Να βξείηε ηε ζρεζε ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΒΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ , ώζηε ην παξαιιειόγξακκν ΓΔΕΖ λα 

είλαη ξόκβνο. 

 γ)  Σηελ πεξίπησζε πνπ ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην  ˆ 90   , λα βξείηε ην είδνο ηνπ 

παξαιιεινγξάκκνπ ΓΔΕΖ . 

 

32. ΘΕΜΑ_4_1804 

Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε ΑΒ = ΓΓ θαη Μ , Ν , Κ ηα κέζα 

ησλ ΑΓ , ΒΓ , ΒΓ αληίζηνηρα. Αλ νη πξνεθηάζεηο ησλ ΑΒ θαη ΓΓ 

ηέκλνπλ ηελ πξνέθηαζε ηεο ΜΝ ζηα ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα, 

λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,   

 β)  ˆ ˆΜΔΑ ΜΕΓ .  

  

33. ΘΕΜΑ_4_1803 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΒΓ 2ΑΓ.  Έζησ ΑΜ δηάκεζνο ηνπ 

ΑΒΓ θαη Κ, Λ ηα κέζα ησλ ΜΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα. 

Να απνδείμεηε  όηη: 

 α)  ˆ ˆ ,                                                                                                      

 β) ΜΛ ΜΚ,                                                                                

 γ)  Ζ ΑΜ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο  ˆ .                                                   
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34. ΘΕΜΑ_4_1802 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ , ΑΜ ε δηάκεζόο ηνπ θαη Κ ην κέζν ηνπ ΑΜ 

. Αλ ε πξνέθηαζε ηεο ΒΚ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην ζεκείν Ν θαη Λ είλαη 

ην κέζν ηνπ ΓΝ , λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ζεκείν Ν είλαη κέζν ηνπ ΑΛ , 

 β) ˆ ˆ ˆ ,     

 γ)  3 .    

 

35. ΘΕΜΑ_4_1801 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη  Γ , Δ , Ε  ηα κέζα ησλ 

πιεπξώλ ηνπ  ΒΓ , ΑΓ , ΑΒ αληίζηνηρα. Αλ ε δηρνηόκνο ηεο 

γσλίαο ̂  ηέκλεη ηελ ΕΔ ζην ζεκείν Μ θαη ηελ πξνέθηαζε ηεο 

ΓΔ ζην ζεκείν Ν , λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΕΔΓΒ είλαη παξαιιειόγξακκν , 

 β)  ηα ηξίγσλα ΒΕΜ θαη ΜΔΝ είλαη ηζνζθειή , 

 γ)  .    
 

 

36. ΘΕΜΑ_4_1798 

 α)  Σε ξόκβν ΑΒΓΓ ζεσξνύκε Κ , Λ , Μ , Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ , ΒΓ , ΓΓ , ΓΑ αληίζηνηρα. Να 

απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΚΛΜΝ είλαη νξζνγώλην. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ελόο νξζνγσλίνπ είλαη θνξπθέο ξόκβνπ. 

 

37.  ΘΕΜΑ_4_1794 

 α)  Σε νξζνγώλην ΑΒΓΓ ζεσξνύκε Κ , Λ , Μ , Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ , ΒΓ , ΓΓ , ΓΑ αληίζηνηρα. 

Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΚΛΜΝ είλαη ξόκβνο. 

 β)  Σε έλα ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ , ηα κέζα Κ , Λ , Μ , Ν ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ , ΒΓ , ΓΓ , ΓΑ αληίζηνηρα είλαη 

θνξπθέο ξόκβνπ. Τν ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ , πξέπεη λα είλαη απαξαίηεηα νξζνγώλην; Να ηεθκεξηώζεηε ηε 

ζεηηθή ή αξλεηηθή ζαο απάληεζε. 

 

38. ΘΕΜΑ_4_1787 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε 2  , ηε γσλία ̂  

ακβιεία θαη Μ ην κέζν ηεο ΓΓ . Φέξνπκε θάζεηε ζηελ ΑΓ ζην 

ζεκείν Α , ε νπνία ηέκλεη ηε ΒΓ ζην Ζ. Αλ ε πξνέθηαζε ηεο 

ΖΜ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ ζην Δ , λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  Ζ ΑΜ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ , 

 β)  ηα ηκήκαηα ΔΖ , ΓΓ δηρνηνκνύληαη , 

 γ)  ˆ ˆ    . 
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39. ΘΕΜΑ_4_1781 

Γίλεηαη ην ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ . Σηε δηαγώλην ΑΓ ζεσξνύκε ζεκεία Η , 

Ο θαη Ζ ώζηε  .      Αλ Δ , Θ θαη Ε ηα κέζα ησλ 

πιεπξώλ ΓΓ , ΑΒ θαη ΒΓ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΟΕΓΔ είλαη ηεηξάγσλν ,  

 β)  
4


   , 

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΗΘΕΖ είλαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν κε 

ΘΕ 2ΘΗ.  

 

40. ΘΕΜΑ_4_1775 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ . Θεσξνύκε ην κέζν 

Μ ηεο πιεπξάο ΑΓ θαη ΓΔ θάζεηνο από ηελ θνξπθή Γ 

ζηελ επζεία ΜΒ   .  Ζ παξάιιειε από ηελ 

θνξπθή Γ ζηελ επζεία ΜΒ  x / /MB  ηέκλεη ηηο ΒΓ 

θαη ΓΔ ζηα ζεκεία Ν , Ε αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΜΒΝΓ είλαη παξαιιειόγξακκν , 

 β)  ην ζεκείν Ε είλαη ην κέζν ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΓΔ , 

 γ)  .  
 

 

41.  ΘΕΜΑ_4_1773 

Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε .    Αλ Δ, Λ, Ε, Κ, 

Ν , Μ είλαη ηα κέζα ησλ ΑΒ , ΒΓ , ΓΓ , ΓΑ , ΓΒ θαη ΑΓ 

αληίζηνηρα , λα απνδείμεηε όηη: 

 α) ην ηεηξάπιεπξν ΔΜΕΝ είλαη ξόκβνο, 

 β)  ε ΔΕ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο 

ΜΝ ,  

 γ)  ,    

 δ)  ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΚΛ , ΜΝ , ΔΕ δηέξρνληαη από ην ίδην ζεκείν . 

 

42. ΘΕΜΑ_4_1766 

Γίλεηαη ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ . Έζησ Δ ην ζπκκεηξηθό ζεκείν ηνπ Β σο 

πξνο ην Γ θαη Ε ην κέζν ηεο ΑΓ . Ζ  πξνέθηαζε ηεο ΓΓ ηέκλεη ηελ ΑΔ 

ζην Ζ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  
2


   , 

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΓΖ θαη ΕΓΓ είλαη ίζα , 
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 γ)  ε ΓΕ είλαη θάζεηε ζηελ ΑΔ . 

 

43. ΘΕΜΑ_4_1745 

Γίλεηαη θπξηό ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε   θαη  ˆ ˆ .    

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΓΓ είλαη ηζνζθειέο , 

 β)  νη δηαγώληνη ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ ηέκλνληαη θάζεηα, 

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν πνπ έρεη γηα θνξπθέο ηα κέζα ησλ 

πιεπξώλ ηνπ ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην. 

 

44.  ΘΕΜΑ_4_1743 

Γίλεηαη ξόκβνο ΑΒΓΓ κε ˆ 120 .   Έζησ όηη ΑΔ θαη ΑΕ είλαη νη 

απνζηάζεηο ηνπ ζεκείνπ Α ζηηο πιεπξέο ΓΓ θαη ΓΒ αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   ηα ζεκεία Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΓΓ θαη ΓΒ 

αληίζηνηρα . 

  ii.  .   

 β)  Αλ Μ θαη Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα, λα 

απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΔΜΝΕ είλαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν. 

 

45. ΘΕΜΑ_4_1741 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη έζησ Κ, Λ ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. 

 α)  Θεσξνύκε ηπραίν ζεκείν Μ εζσηεξηθό ηνπ ηξηγώλνπ θαη Γ , Δ ηα ζπκκεηξηθά ηνπ Μ σο πξνο Κ θαη Λ 

αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη ΓΔ // ΒΓ . 

 β)  Σηελ πεξίπησζε πνπ ην ζεκείν Μ είλαη ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ θαη Γ, Δ είλαη ηα ζπκκεηξηθά ηνπ Μ σο 

πξνο Κ θαη Λ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Γ , Α θαη Δ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

46.  ΘΕΜΑ_4_1728 

Έζησ παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Αλ ηα ζεκεία Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ θαη ΓΓ 

αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 β)  ˆ ˆΑΔΓ ΒΕΓ , 

 γ)  νη ΓΔ θαη ΒΕ ηξηρνηνκνύλ ηε δηαγώλην ΑΓ ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ . 

 

47.  ΘΕΜΑ_4_1723 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ < ΑΓ) θαη ε δηρνηόκνο ηνπ ΑΓ .  Φέξνπκε από ην Β θάζεηε ζηελ ΑΓ πνπ ηέκλεη 

ηελ ΑΓ ζην Δ θαη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην Ζ .  Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ,  λα απνδείμεηε όηη: 
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 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΖ είλαη ηζνζθειέο, 

 β)  ΔΜ // ΖΓ , 

 γ) .
2

 
 

 

 

48. ΘΕΜΑ_4_14566 

 Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε ˆΓ Β . ˆ 90    Αλ ηα ζεκεία 

Δ, Ε, Μ είλαη ηα κέζα ησλ ΑΒ, ΓΓ, θαη ΑΓ αληηζηνίρσο θαη 

ην ΜΚ είλαη θάζεην ζηελ ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη : 

 α)  Τν ηξίγσλν ΒΜΓ είλαη ηζνζθειέο θαη ην Κ είλαη ην κέζν 

ηνπ ΒΓ .  

 β)  i) 
ΑΓ

ΔΚ
2

   ii)  ΜΕ ΔΚ  

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΚΔΜΕ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

 

 

 

 

 


