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2.2  Καηακόρσθε –Οριδόνηια Μεηαηόπιζε Καμπύλες 

 

1. ΘΕΜΑ_2_32674 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 4x 5 , x .     

 α)  Να δείμεηε όηη ε  f  γξάθεηαη ζηε κνξθή     
2

f x x 2 1.    

 β)  Να αλαθέξεηε κε πνηεο κεηαηνπίζεηο ηεο    2y x x  πξνθύπηεη ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f, ηελ νπνία θαη λα 

ραξάμεηε ζην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ. 

 

 

2. ΘΕΜΑ_2_20671 

Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο   2f x x 1   θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 

κηαο ζπλάξηεζεο  g x  κε x . 

 α)  i. Δίλαη ε  f  άξηηα ή πεξηηηή ζπλάξηεζε;  

   Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

  ii.  Έρεη ε  f  κέγηζηε ηηκή ή ειάρηζηε; Να 

αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 β)  i.  Με πνηα κεηαηόπηζε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

ηεο  f  πξνέθπςε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g; 

  ii.  Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  g . 

 

3. ΘΕΜΑ_2_21673 

Σην δηπιαλό ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε  
fC  ηεο 

ζπλάξηεζεο   2f x x , x .   

 α)  Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  x  ηεο νπνίαο ε γξαθηθή 

παξάζηαζε πξνθύπηεη από ηελ  
fC  αλ ηελ κεηαηνπίζνπκε κηα 

κνλάδα, πξνο  ηα πάλσ. 

 β)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  θ x . 

 γ)  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο, λα βξείηε ηε κνλνηνλία θαη ηα 

αθξόηαηα ηεο  θ x . 

 

4. ΘΕΜΑ_2_14972 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  θ x x , x   κε γξαθηθή παξάζηαζε πνπ θαίλεηαη ζην ζρήκα. Δπηπιένλ νη 

ζπλαξηήζεηο   g x x 2 , x    θαη   f x x 2 1, x .     
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 α)  Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ζην ίδην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ηηο ζπλαξηήζεηο  g, f  θαη λα εμεγήζεηε πώο 

πξνθύπηνπλ κεηαηνπίδνληαο θαηάιιεια ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  θ . 

 β)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f, ε νπνία δίλεηαη 

ζην δηπιαλό ζρήκα, λα βξείηε: 

  i.  ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε  f  είλαη γλήζηα αύμνπζα θαη 

γλήζηα θζίλνπζα, 

  ii.  ην νιηθό αθξόηαην ηεο  f  θαη ηε ζέζε ηνπ. Τη είδνπο 

αθξόηαην είλαη; 

 

5. ΘΕΜΑ_2_15811 

Σην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο ζπλάξηεζεο   2g x x 2  , x . 

 α)  Mε βάζε ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε,  

  i.  λα αηηηνινγήζεηε γηαηί ε  g   είλαη άξηηα.   

  ii.  λα βξείηε ην ειάρηζην ηεο  g  θαη ηε ζέζε απηνύ.    

  β)  Να ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   2f x x  

κεηαηνπίδνληαο θαηάιιεια ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g  

πνπ θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 

6. ΘΕΜΑ_2_14983 

Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο    21
g x x , x

3
    θαη ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   f x   

ε νπνία πξνθύπηεη από κία νξηδόληηα 

κεηαηόπηζε ηεο  g x  θαηά 3 κνλάδεο πξνο 

ηα δεμηά θαη κεηά θαηά κία κνλάδα πξνο ηα 

πάλσ.  

 α)  Να επηιέμεηε ηελ ζσζηή απάληεζε όζνλ αθνξά ηνλ ηύπν ηεο   f x . 

  Η.     f x g x 3 1     II.     f x g x 3 1    
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  ΗΗ.    f x g x 3 1     IV.     f x g x 3 1    

 β)  Να βξείηε ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο   f x  θαη ηελ ζέζε ειαρίζηνπ. 

 γ)  Να γξάςεηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε ζπλάξηεζε  f x είλαη γλεζίσο αύμνπζα ή γλεζίσο θζίλνπζα. 

 

7. ΘΕΜΑ_4_32677 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  

  2θ x x , x     θαη    2f x x 2x 1, x .      

 α)  Να απνδείμεηε όηη    
2

f x x 1 2     γηα θάζε x  θαη 

ζηε ζπλέρεηα, κε ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο θ, πνπ θαίλεηαη ζην ζρήκα, λα παξαζηήζεηε 

γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε f . 

 β)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  

λα βξείηε: 

  i.  ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε ζπλάξηεζε  f  είλαη γλεζίσο 

κνλόηνλε, 

  ii.  ην νιηθό αθξόηαην ηεο  f  θαζώο θαη ηε ζέζε ηνπ, 

  iii. ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο  f x , 2.     Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

  

8. ΘΕΜΑ_4_20713 

Σην ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ ηνπ ζρήκαηνο κε πιεπξά 2 

cm, παίξλνπκε ηα εζσηεξηθά ζεκεία Δ, Ε, Ζ, Θ 

ησλ πιεπξώλ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ, αληίζηνηρα, ώζηε 

x        θαη ζρεκαηίδεηαη ην 

ηεηξάγσλν ΔΕΖΘ . 

 α)  Να εθθξάζεηε ηελ πιεπξά ΔΕ σο ζπλάξηεζε 

ηνπ x θαη λα βξείηε ηηο δπλαηέο ηηκέο ηνπ x. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ 

ΔΕΖΘ ζπλαξηήζεη ηεο πιεπξάο x δίλεηαη από ηε ζπλάξηεζε  
2

(x) 2 x 1 2     θαη λα βξείηε ην πεδίν 

νξηζκνύ ηεο ζην πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο. 

 γ)  Παξαθάησ δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 
2g(x) 2x . Μεηαηνπίδνληαο ηελ θαηάιιεια, 

λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  x
 
θαη κε βάζε απηή,  λα βξείηε ην x έηζη 

ώζηε ην εκβαδόλ  x  ηνπ ΔΕΖΘ λα γίλεηαη ειάρηζην.  

 δ)  Τη ζπκπέξαζκα πξνθύπηεη γηα ηα ζεκεία Δ, Ε, Ζ, Θ ζηελ πεξίπησζε πνπ ην εκβαδόλ ηνπ ΔΕΖΘ γίλεηαη 

ειάρηζην.  
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9. ΘΕΜΑ_4_20715 

Με ζπξκαηόπιεγκα κήθνπο 20 m ζέινπκε λα 

πεξηθξάμνπκε νηθόπεδν ζρήκαηνο νξζνγσλίνπ κε 

δηαζηάζεηο  x θαη y, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να εθθξάζεηε ηελ πιεπξά  y  σο ζπλάξηεζε ηεο 

πιεπξάο  x  θαη λα βξείηε ηηο δπλαηέο ηηκέο ηεο 

πιεπξάο x. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ  x  ηνπ 

νξζνγσλίνπ σο ζπλάξηεζε ηνπ x  δίλεηαη από ηε ζπλάξηεζε    
2

x x 5 25      θαη λα βξείηε ην 

πεδίν νξηζκνύ ηεο ζην πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο. 

 γ)  Παξαθάησ δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο 
2g(x) x  . Μεηαηνπίδνληάο ηε θαηάιιεια, 

λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  x
 
θαη κε βάζε απηή, λα βξείηε ην x έηζη ώζηε 

ην εκβαδόλ  x  ηνπ νξζνγσλίνπ λα γίλεηαη κέγηζην.  

 δ)  Γηα ηελ ηηκή ηνπ  x  πνπ βξήθαηε ζην εξώηεκα γ), λα βξείηε ηελ πιεπξά  y  θαη λα πξνζδηνξίζεηε ην είδνο 

ηνπ νξζνγσλίνπ. 

 

10. ΘΕΜΑ_4_14294 

Σην ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο κηαο παξαβνιήο 

  2f x αx βx γ    θαη ηεο επζείαο  g x x 2.    

 α)  Γεδνκέλνπ όηη ε παξαβνιή δηέξρεηαη από ηα ζεκεία A, B, Γ 

λα βξείηε ηηο ηηκέο ησλ α, β θαη γ .  

 β)  Αλ 
1

α , β 0 θαη γ 2,
2

     λα βξείηε αιγεβξηθά ηηο ζπληε-

ηαγκέλεο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ηεο επζείαο θαη ηεο παξαβνιήο. 

 γ)  Αλ κεηαηνπίζνπκε ηελ παξαβνιή θαηά 4,5 κνλάδεο πξνο ηα 

πάλσ, λα δείμεηε όηη ε επζεία θαη ε παξαβνιή ζα έρνπλ έλα κόλν θνηλό ζεκείν. 

 

11. ΘΕΜΑ_4_14973 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο    2θ x 3x , x   θαη     2f x 3x 6x 8, x .     

 α)  Να ειέγμεηε αλ ε ζπλάξηεζε  θ  είλαη άξηηα ή πεξηηηή θαη λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε.     

 β)  Να απνδείμεηε όηη    
2

f x 3 x 1 5, x .     Σηε ζπλέρεηα, κε ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

ηεο ζπλάξηεζεο  θ, λα παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε f, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 γ)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f, λα βξείηε: 

  i.  ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε  f  είλαη γλήζηα κνλόηνλε θαη ηνλ άμνλα ζπκκεηξίαο ηεο ζπλάξηεζεο f .                                                              

  ii.  ην νιηθό αθξόηαην ηεο  f  θαη ηε ζέζε ηνπ. Τη είδνπο αθξόηαην είλαη; 

  iii. ην πιήζνο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f θαη ηεο επζείαο κε εμίζσζε  

y ι, ι ,  γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ ι .                                


