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3.5  Βαζικέρ ηπιγωνομεηπικέρ εξιζώζειρ 

 

1. ΘΕΜΑ_2_14977 

 α) Σηνλ ηξηγσλνκεηξηθό θύθιν λα ζεκεηώζεηε ηηο ηειηθέο πιεπξέο 

δύν γσληώλ πνπ αλήθνπλ ζην δηάζηεκα  0,2 ,  κε αξρηθή 

πιεπξά ηελ εκηεπζεία Ορ, νη νπνίεο λα έρνπλ εκίηνλν ίζν κε 
1

2
 

θαη άιιεο δύν νη νπνίεο λα έρνπλ ζπλεκίηνλν ίζν κε  
1

.
2

 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  
1

εκx
2

  γηα  x .  

 

2. ΘΕΜΑ_2_15036 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x 3ζπλ 2x , x .   

  α)  i.   Να βξείηε ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο f. 

         ii.  Να βξείηε ηελ πεξίνδν ηεο ζπλάξηεζεο f. 

  β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 3   ζην  .  

 

3. ΘΕΜΑ_2_15969 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
π

f x 2ζπλ 13π x 2εκ x .
2

 
    

 
 

 α)  Να δείμεηε όηη  ζπλ 13π x ζπλx.    

 β)  Να δείμεηε όηη  f x 4ζπλx.   

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 2 .   

 

4. ΘΕΜΑ_2_16298 

Γίλεηαη γσλία σ, κε 0 σ 2π   πνπ ηθαλνπνηεί ηηο ζρέζεηο: 
1

ζπλσ
2

   θαη  εκσ 0.  

 α) Να ζρεδηάζεηε ηε γσλία σ πάλσ ζηνλ ηξηγσλνκεηξηθό θύθιν θαη λα βξείηε ην κέηξν ηεο. 

 β) Να βξείηε όιεο ηηο γσλίεο  θ  κε  θ ,  πνπ ηθαλνπνηνύλ ηε ζρέζε  
1

ζπλθ .
2

   

 

5. ΘΕΜΑ_2_21995 

Πόζεο θαη πνηεο  ιύζεηο έρεη ε εμίζσζε  εκx α   ζην δηάζηεκα  2π,2π  όηαλ: 

 α)  α 1   β) α 2   

Να αηηηνινγήζεηε γξαθηθά, ή όπσο αιιηώο ζέιεηε, ηελ απάληεζή ζαο ζε θάζε έλα από ηα παξαπάλσ 

εξσηήκαηα.  
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6. ΘΕΜΑ_2_32675 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x 2εκx 1 , x .    

 α)  Να βξείηε ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 β)  Γηα πνηα ηηκή ηνπ  x 0,2   ε ζπλάξηεζε παξνπζηάδεη κέγηζηε ηηκή; 

 

7. ΘΕΜΑ_4_20747 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x 3 3εθσ εκx , x    .  

Αλ γηα ηε γσλία  σ  ηζρύεη ε ζρέζε 2 π
2ζπλ σ εκσ 1 , σ 0, ,

2

 
     

 
ηόηε: 

 α) i.  Να απνδείμεηε όηη 
3

εθσ .
3

   

  ii.  Γηα 
3

εθσ ,
3

  λα βξείηε ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο f.  

 β)  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2g x x 10x 30 , x     θαη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε ζην παξαθάησ ζρήκα. 

 

  i.  Να βξείηε, κε ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ή κε νπνηνλδήπνηε άιιν ηξόπν, ηελ ειάρηζηε 

ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο g.                                                                    

  ii.  Να εμεηάζεηε αλ νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f , g  έρνπλ θνηλά ζεκεία.  

   Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

                                                                             

8. ΘΕΜΑ_4_21244 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
α 1

f x ζπλ βx
2


 , κε α, β 0 , ε νπνία έρεη ειάρηζην 2  θαη πεξίνδν 

π

2
. 

 α)  Να δείμεηε όηη α 3  θαη β 4 . 

 β)  Γίλεηαη ε παξάζηαζε 

   

 

π
εκ x εθ π x εκ 2π x

2
Α

7π π
ζπλ 3π x ζθ x ζπλ x

2 2

 
     

 


   
       

   

 .  Να δείμεηε όηη Α 1  . 
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 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 2Α , ζην δηάζηεκα 
3π

π,
2

 
 
 

. 

 

9. ΘΕΜΑ_4_20712 

Σε κηα ζαιάζζηα πεξηνρή, ιόγσ ηεο παιίξξνηαο, ε ζηάζκε ησλ πδάησλ απμνκεηώλεηαη. Σην παξαθάησ ζρήκα 

δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο εκηηνλνεηδνύο ζπλάξηεζεο f , πνπ δίλεη ζε κέηξα ην ύςνο ηεο ζηάζκεο 

ησλ πδάησλ ζπλαξηήζεη ηνπ ρξόλνπ t ζε ώξεο. Να βξείηε : 

 α)  ηελ πςνκεηξηθή δηαθνξά αλάκεζα ζηελ πςειόηεξε ζηάζκε (πιεκκπξίδα) θαη ηε ρακειόηεξε ζηάζκε 

(άκπσηε). 

 β)  ηελ πεξίνδν ηνπ θαηλνκέλνπ ηεο παιίξξνηαο. 

 γ)  ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 δ) πνηεο ώξεο, ζηε δηάξθεηα κηαο εκέξαο, ε ζηάζκε ησλ πδάησλ είλαη 
3

2
 κέηξα. 

 

 

10. ΘΕΜΑ_4_20645 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο    
π

f x ζπλ x , g x ζπλx, x
4

 
    

 
. 

 α)  Να πεξηγξάςεηε κε πνην ηξόπν από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g πξνθύπηεη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f.  

 β)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f.  

 γ)  Να βξείηε ηηο ηηκέο  f , f
2

 
 

 
. 

 δ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  2f x 1 0  . 

 

11. ΘΕΜΑ_4_15821 

 α)  Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη γσλία x  ηέηνηα ώζηε εκx ζπλx 0  . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη εμίζσζε 3 εκx 3 ζπλx    είλαη ηζνδύλακε κε ηελ εμίζσζε εθx 3  θαη θαηόπηλ 

λα ηε ιύζεηε ζην δηάζηεκα  0,2 . 
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 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ f (x) 3 εκx   θαη  g x 3 ζπλx   ζην ίδην 

ζύζηεκα αμόλσλ ζην δηάζηεκα   0,2  θαη λα εξκελεύζεηε γξαθηθά ην ζπκπέξαζκα ηνπ εξσηήκαηνο β). 

 δ)  Αμηνπνηώληαο ην εξώηεκα γ) λα ιύζεηε γξαθηθά ηελ αλίζσζε 3 εκx 3 ζπλx    ζην δηάζηεκα  0,2 . 

 

12. ΘΕΜΑ_4_14975 

Έλα ειαηήξην κε θπζηθό κήθνο (Φ.Μ.)  θξέκεηαη απν ην 

ηαβάλη. Τνπνζεηείηαη ζην ειαηήξην έλα ζώκα κάδαο m θαη 

ηζνξξνπεί ζηε ζέζε Ο (Θ.Ι. – Θέζε Ιζνξξνπίαο), απέρνληαο 

από ην πάησκα απόζηαζε ίζε κε  1  κέηξν.  

Τν ζώκα αλεβνθαηεβαίλεη, μεθηλώληαο από ηε ζέζε  Ο, 

εθηειώληαο ηαιάλησζε κεηαμύ ησλ δύν αθξαίσλ ζέζεσλ Α 

θαη Β, νη νπνίεο απέρνπλ κεηαμύ ηνπο ζηαζεξή απόζηαζε ίζε 

κε 
02y .  

Η απόζηαζε ηνπ ζώκαηνο (ζε κέηξα) από ηo πάησκα, σο 

ζπλάξηεζε ηνπ ρξόλνπ (ζε δεπηεξόιεπηα), είλαη:  
π

y t 1 0,2 εκ t .
2

 
    

 
 

 α)  Να βξείηε ην 
0y  θαη ζηε ζπλέρεηα ηελ απόζηαζε κεηαμύ ησλ δύν αθξαίσλ ζέζεσλ Α θαη Β ηεο 

ηαιάλησζεο.  

 β)  Να βξείηε ηελ πεξίνδν ηεο ηαιάλησζεο.                                                      

 γ)  Να θάλεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο γηα  t 0,4 .       

 δ) Να βξείηε πνηεο ρξνληθέο ζηηγκέο, ε απόζηαζε ηνπ ζώκαηνο από ην πάησκα ζα είλαη ίζε κε 1,1 κέηξα, γηα 

 t 0,2 .                           

 

13. ΘΕΜΑ_4_15288 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x 2εκ3x 1  , x . 

 α)  Να βξείηε ηελ πεξίνδν  , ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο f .                                              

 β)  Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο    g x αεκ βx γ  , κε 

α, β, γ ,  β 0  θαη πεδίν νξηζκνύ ην . 
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  i.  Με βάζε ην ζρήκα, λα βξείηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο ,   θαη  . Να αηηηνινγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο.    

  ii.  Γηα α 2, β 1    θαη γ 1 , λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε    f x g x  ζην δηάζηεκα  0, .  

 

14. ΘΕΜΑ_4_15287 

Σην ζρήκα δίλεηαη ε επζεία y αx , α , x   θαη ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο    f x ξεκ σx , 

όπνπ σ 0 , ξ 0 θαη x . Με βάζε ην ζρήκα,  

 α)  Να δείμεηε όηη ξ 3  θαη σ 2 .                                                                                     

 β)  Να βξείηε ηνλ πξαγκαηηθό αξηζκό  α .                                                                                                              

 γ)  Να βξείηε ηηο ιύζεηο ηεο εμίζσζεο 

 
12

3εκ 2x x 0
π

   

 

15. ΘΕΜΑ_4_15347 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    2 π
f x 2ζπλ π x 3εκ x α

2

 
     

 
, κε α . 

 α)  Να δείμεηε όηη   2f x 2ζπλ x 3ζπλx α   .    

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε f  είλαη άξηηα ή πεξηηηή.  

 γ)  Να βξείηε ην  α  αλ είλαη γλσζηό όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  ,1
3

 
 
 

. 

 δ)  Γηα α 2  θαη   2g x 2εκ x 9ζπλx 9   , λα εμεηάζεηε (αλ ππάξρνπλ) θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ 

παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ f  θαη g . 

   

16. ΘΕΜΑ_4_15003 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε        
π

f x εκ αx ζπλ αx 2 ζπλ αx ζπλ π αx 1 , κε α .
2

  
          

  
  

 α)  i.  Να δείμεηε όηη    f x 2 εκ αx   γηα θάζε  x .  

  ii.  Γίλεηαη επηπιένλ όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  f  είλαη απηή πνπ θαίλεηαη ζην δηπιαλό 

ζρήκα. Να δείμεηε όηη α 2.  

 β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ ηνκήο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  κε ηελ επζεία  ε : y 1  γηα 

 x 0,π .   
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17. ΘΕΜΑ_4_15049 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
π

f x εκ x εκ π x , x
2

 
     

 
 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  f x ζπλx εκx  . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη  2 f x 2   . Καηόπηλ λα εμεηάζεηε αλ ν αξηζκόο 2 είλαη ε κέγηζηε ηηκή ηεο 

ζπλάξηεζεο. 

 γ)  Να βξείηε: 

  i. ην ζεκείν ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC  

ηεο  f   κε ηνλ άμνλα y y , 

  ii.  δπν ζεκεία ηνκήο ηεο 
fC  κε ηνλ x x . 

 

18. ΘΕΜΑ_4_15026 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
πx

f x 1 2εκ
2

 
   

 
, x . 

 α)  Να βξείηε ηελ πεξίνδν ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 β)  Να βξείηε ηα αθξόηαηα ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 γ)  Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  ηέκλεη ηνλ άμνλα xx . 

 δ)  Να απνδείμεηε όηη      
2 2

f x 1 f 1 x 1 4     , γηα θάζε x . 

 

19. ΘΕΜΑ_4_15014 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x α εκ βx  , κε  α, β  αθέξαηνπο ζεηηθνύο αξηζκνύο. 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α, αλ ε κέγηζηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο είλαη 2 .                                          

 β)  Αλ α 2 , λα δείμεηε όηη ε κηθξόηεξε ηηκή ηνπ  β  γηα ηελ νπνία είλαη 
π

f 2
16

 
 

 
 είλαη β 8 .  

 γ)  Αλ α 2  θαη β 8 , λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 1  ζην δηάζηεκα 0,
2

 
 
 

.       

                                      

20. ΘΕΜΑ_4_15050 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x 2ζπλx, x  . 

 α)  Να βξείηε ηε κέγηζηε θαη ηελ ειάρηζηε ηηκή ηεο. 

 β)  Να βξείηε δπν θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC  ηεο  f   κε ηελ επζεία y 1 . 

 γ)  Να ζπγθξίλεηε ηνπο αξηζκνύο f
3

 
 
 

 θαη 
2

f
5

 
 
 

. 

 δ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε, ζην δηάζηεκα  0, 2 .  

 

 


