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 5.3  Λογαριθμική συνάρτηση 

 

1. ΘΕΜΑ_2_21956 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε 2log5 3log 2 log 20    .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη 1  . 

 β)  Να ιπζεί ε εμίζσζε  xln e 1   . 

 

2. ΘΕΜΑ_2_20853 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln x 1   θαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g x ln x , x 0.   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 β)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο g, 

λα ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 γ)  Να βξείηε ην δηάζηεκα, ζην νπνίν ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο f  βξίζθεηαη θάησ από ηνλ άμνλα x x.  

 

3. ΘΕΜΑ_2_20730 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln 1 x .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 β)  Να ιπζεί ε εμίζσζε    2ln 1 x ln x 1 .    

 

4. ΘΕΜΑ_2_20729 

Γίλεηε ε ζπλάξηεζε    f x ln x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  . 

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f κε ηνλ άμνλα x x.  

 γ)  Σην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο    

 

5. ΘΕΜΑ_2_20727 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x log x  θαη     g x ln x 1 .   

 α)  Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ f  θαη g. 

 β)  Να ιύζεηε ηηο παξαθάησ εμηζώζεηο: 

       i. log x 3    ii.  ln x 1 1   

 

6. ΘΕΜΑ_2_20725 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x log x  θαη     g x log x 2 .   
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 α)  Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ f θαη g. 

 β)  Να ιύζεηε ηηο παξαθάησ εμηζώζεηο: 

       i.   f x 2    ii.     g x 2f x  

 

7. ΘΕΜΑ_2_19908 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1 x

f x ln .
x

 
  

 
 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 0.  

 

8. ΘΕΜΑ_2_15617 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε     
1

f x ln , x 0 .
x

 
    

 
 

 α)  Να απνδείμεηε όηη   f x ln x ,  γηα θάζε   x 0 .   

β)  i.  Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο    h x ln x , x 0 .    

Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 

  ii.  Να απνδείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ  f  θαη   g x ln x , x 0    έρνπλ κνλαδηθό θνηλό 

ζεκείν γηα x 1.   

 

9. ΘΕΜΑ_2_21954 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε    10ln lne log log10 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη : 

  i.  
10log10 10     ii. 1  . 

 β)  Να ιπζεί ε εμίζσζε  2log x 1   . 

 

10. ΘΕΜΑ_2_20851 

Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο A 2log6 log12    θαη  B log5 log2 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη A log3  θαη  B 1.  
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 β)  Να απνδείμεηε όηη A B .  

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  log x 1.  

 

11. ΘΕΜΑ_2_21174 

 α)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x  νξίδεηαη ε εμίζσζε       log x 1 log 2 log 1 x 1 .      

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε     
1

log x 1 log log 1 x .
2

 
    

   

 

12. ΘΕΜΑ_2_21953 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε ln 2 2log 5e 10  . Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  7  . 

 β)  0 log 1   . 

 

13. ΘΕΜΑ_2_21952 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε 3ln e log 100   . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  
7

6
  . 

 β)  0 ln 1   . 

Γίλεηαη e 2.71 . 

 

14. ΘΕΜΑ_2_21675 

 Γίλεηαη ε εμίζσζε  2log x 1 1 log2   . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη 1 log2 log5  . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ παξαπάλσ εμίζσζε. 

 

15. ΘΕΜΑ_2_20692 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x log x , x 0 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηνπο αξηζκνύο    f 100 , f 10 .  

 β)  Γηα x 1, λα επηιύζεηε ηελ εμίζσζε    f x 1 f x 1 log10 log5 .       

 

16. ΘΕΜΑ_2_20635 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε δηέξρεηαη από ην ζεκείν  O 0, 0 .  
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 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 2 . 

 

17. ΘΕΜΑ_2_21473 

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ x γηα ηηο νπνίεο νξίδεηαη ε παξάζηαζε  ln x ln x 6    . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε   ln x ln x 6 ln 7   . 

 

18. ΘΕΜΑ_2_21472 

 α)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε:    ln x 1 ln 2x  .                                                      

 β)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε:    ln x 1 ln 2x  .  

                                                     

19. ΘΕΜΑ_2_21450 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  2f (x) ln x 4   θαη  g x ln x ln 4  . 

 α)  Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ f  θαη g . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε    f x g x . 

 

20. ΘΕΜΑ_2_21449 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .                                        

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο (αλ ππάξρνπλ) ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  κε ηνπο άμνλεο 

x x   θαη y y.                                                      

 γ)  Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε f  κεηαηνπίδνληαο θαηάιιεια ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

y ln x .  

                                                                         

21. ΘΕΜΑ_2_15808 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x ln x 2  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να βξείηε ην ζεκείo ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνλ άμνλα x x . 

 γ)  Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g x ln x .  
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  Να κεηαθέξεηε ζηελ θόιια ζαο ην ζρήκα θαη λα ραξάμεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο    f x ln x 2   

κεηαηνπίδνληαο θαηάιιεια ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g . 

 

22. ΘΕΜΑ_2_15393 

Σην ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ   xf x 2 , x   θαη δύν άιισλ ζπλαξηήζεσλ 

 g x  θαη  πνπ πξνέθπςαλ από κεηαηνπίζεηο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο  f x .  

 α)  Να εμεγήζεηε κε ηη είδνπο κεηαηνπίζεηο πξνέθπςαλ νη 

γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ  g x  θαη  h x  από ηελ 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   f x .  

 β)  Να γξάςεηε ηνπο ηύπνπο ησλ ζπλαξηήζεσλ  g x  θαη  h x .  

 γ)  Να βξείηε ηελ ηεηκεκέλε ηνπ ζεκείνπ Α ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ηνπ νπνίνπ ε ηεηαγκέλε είλαη 

16. 

 

23. ΘΕΜΑ_2_17318 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    2f x ln x 2x 3 ,   κε  x .   

 α)  Να βξείηε ην  f 3 .  

 β)  Να δείμεηε όηη   ln 3 3ln 2 f 3 ln 4 .    

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x ln 4 .  

 

24. ΘΕΜΑ_2_15675 

 Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    xf x ln e 1  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 0 . 

 

25. ΘΕΜΑ_2_15267 

Γίλεηαη ε εμίζσζε  2log x 1 1 log3 log6    . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε γξάθεηαη  2log x 1 log5  . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε. 
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26. ΘΕΜΑ_3_15676 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    xf x ln e 1  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνλ άμνλα x x . 

 γ)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  είλαη θάησ από ηνλ x x . 

 

27. ΘΕΜΑ_4_15093 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε     xf x log 10 1  . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο είλαη ην δηάζηεκα  0, . 

 β)  Να βξείηε ην δηάζηεκα ζην νπνίν ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ 

άμνλα x x.  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη    2x xf x x log 10 10 , x 0 .     

 δ)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ κνλαδηθνύ θνηλνύ ζεκείνπ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  θαη ηεο 

επζείαο y x .   

 

28. ΘΕΜΑ_4_21445 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x

x

4 1
f x log

2 5

 
  

 
 . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .                                  

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x log3 log7  .                                          

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  f x log3 log7  .                                          

 

29. ΘΕΜΑ_4_21446 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    xf x ln e 2  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .                                               

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x x 3ln 2  .                                                            

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  f x x 3ln 2  .                                                           

 

30. ΘΕΜΑ_4_21470 

Μηα πνζόηεηα Q  ξαδηελεξγνύ πιηθνύ (ζε θηιά) ζάβεηαη θαη κε ηελ πάξνδν ηνπ ρξόλνπ t (ζε έηε), κεηώλεηαη 

αθνινπζώληαο ην λόκν ηεο εθζεηηθήο κεηαβνιήο   ct

0Q t Q e  . Γλσξίδνπκε όηη κεηά από δύν ρξόληα έρεη 

απνκείλεη ην 
1

3
 ηεο αξρηθήο πνζόηεηαο θαη κεηά από ηέζζεξα ρξόληα έρεη απνκείλεη 1 θηιό. 

 α)  Να δείμεηε όηη  
t

0

1
Q t Q

3

 
  

 
.  
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 β)  Να βξείηε ηελ αξρηθή πνζόηεηα πνπ ζάθηεθε (γηα t 0 ). 

 γ)  Να βξείηε κεηά από πόζα ρξόληα ε πνζόηεηα πνπ ζα έρεη απνκείλεη ζα είλαη 
1

81
 θηιά. 

 

31. ΘΕΜΑ_4_21447 

Σε έλα πείξακα εξγαζηεξίνπ, o αξηζκόο ησλ βαθηεξίσλ δίλεηαη από ηνλ ηύπν    ctP t 200 e  , όπνπ t  ν 

ρξόλνο ζε ώξεο από ηελ αξρή ηνπ πεηξάκαηνο  t 0 . Σε κία ώξα ν αξηζκόο ησλ βαθηεξίσλ ήηαλ 328. 

(Γίλεηαη όηη  ln 1,64 0,5 θαη ln10 2,3 ). 

 α)  Να βξείηε ηνλ αξηζκό ησλ βαθηεξίσλ όηαλ μεθίλεζε ην πείξακα. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη 
1

c
2

 . 

 γ)  Να βξείηε ην ρξνληθό δηάζηεκα θαηά ην νπνίν o αξηζκόο ησλ βαθηεξίσλ είλαη κεγαιύηεξνο από ην 

δεθαπιάζην θαη κηθξόηεξνο από ην εθαηνληαπιάζην ηεο αξρηθήο ηνπ ηηκήο. 

 

32. ΘΕΜΑ_4_21474 

Σε έλα αλνηρηό δνρείν ππάξρνπλ 10 ιίηξα ελόο πγξνύ. Τν πγξό εμαηκίδεηαη έηζη ώζηε ν όγθνο ηνπ λα 

κεηώλεηαη θαηά 15% αλά εβδνκάδα. 

 α)  Να βξείηε ηελ πνζόηεηα ηνπ πγξνύ πνπ ππάξρεη ζην δνρείν ζην ηέινο ηεο 1εο θαη ζην ηέινο ηεο 2εο 

εβδνκάδαο. 

 β)  Ο όγθνο V  ηνπ πγξνύ κεηά από t  εβδνκάδεο δίλεηαη από ηε ζπλάξηεζε   t

0V t V α  , όπνπ 
0V  θαη α 

ζηαζεξνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί. Να βξείηε ηνπο αξηζκνύο 
0V  θαη  α . 

 γ)  Αλ ν όγθνο ηνπ πγξνύ κεηά από t  εβδνκάδεο δίλεηαη από ηε ζρέζε    
t

V t 10 0,85  , λα βξείηε πόηε ν 

όγθνο ηνπ πγξνύ πνπ ππάξρεη ζην δνρείν είλαη κηθξόηεξνο από ην κηζό ηεο αξρηθήο ηνπ ηηκήο. (Γίλεηαη 

όηη:  log 0,5 0,3  θαη  log 0,85 0,07 ). 

 

33. ΘΕΜΑ_4_15694 

Σηελ Αζηξνλνκία, νη αζηέξεο ηαμηλνκνύληαη αλάινγα κε ηελ ιακπξόηεηα ηνπο κε βάζε ηελ ζρέζε 

 
d

m M 5 log I ,
10

 
    

 
 όπνπ  d  ε απόζηαζε ηνπ αζηέξα από ηνλ παξαηεξεηή,  m  είλαη ην θαηλόκελν 

κέγεζόο ηνπο (ην πόζν ιακπξνί θαίλνληαη) θαη  M  ην απόιπην κέγεζόο ηνπο. To απόιπην κέγεζνο νξίδεηαη 

λα είλαη ην θαηλόκελν κέγεζνο ζε απόζηαζε  10 parsec  από ηνλ παξαηεξεηή, όπνπ  1 parsec  είλαη ε κνλάδα 

κέηξεζεο ηεο απόζηαζεο  d  θαη ηζνύηαη κε  3,26  έηε θσηόο 
1230,9 10 Km.   

 α)  Γηα πνηεο ηηκέο ηεο απόζηαζεο  d  ην θαηλόκελν κέγεζνο ελόο αζηέξα είλαη κηθξόηεξν από ην απόιπην 

κέγεζόο ηνπ; 

 β)  Έλαο αζηέξαο έρεη θαηλόκελν κέγεζνο m 1,157  θαη βξίζθεηαη ζε απόζηαζε d 100 parsec  από έλαλ 

παξαηεξεηή. Πνην είλαη ην απόιπην κέγεζνο απηνύ ηνπ αζηέξα; 

 γ)  Να επηιύζεηε ηελ ζρέζε   I   σο πξνο  d . 
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 δ)  Ο αζηέξαο Betelgeuse έρεη θαηλόκελν κέγεζνο  0,46  θαη απόιπην κέγεζνο  – 5,14 .  Πνηα είλαη ε 

απόζηαζή ηνπ από ηνλ παξαηεξεηή; Γίλεηαη όηη  25 5310 131 .  

 

34. ΘΕΜΑ_4_18865 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x ln x .  

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  f . 

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ην είδνο ηεο ζπκκεηξίαο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f . 

 γ)  Να θάλεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 δ)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε    
1

E x x 1 ln x ,
2

   κε     x 0,1 1,    κπνξεί λα πεξηγξάςεη ην 

εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  ΑΒΓ , όπνπ       1,0 , x,0 , x,ln x .    

 

35. ΘΕΜΑ_4_21678 

Ηκηδσή ελόο ξαδηελεξγνύ πιηθνύ ιέκε ηνλ ρξόλν πνπ απαηηείηαη γηα λα δηαζπαζζεί ε κηζή από ηελ αξρηθή 

ηνπ πνζόηεηα, νπόηε λα απνκείλεη ην 50% από απηή. Αλ 
oQ  είλαη ε αξρηθή πνζόηεηα ελόο ξαδηελεξγνύ 

πιηθνύ, ηόηε ε πνζόηεηα  Q t  πνπ απνκέλεη t ρξόληα κεηά, δίλεηαη από ηνλ ηύπν    ct

oQ t Q e , όπνπ c είλαη 

κηα ζηαζεξά πνπ εμαξηάηαη από ην πιηθό. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ν ρξόλνο εκηδσήο t  δίλεηαη από ηνλ ηύπν 
ln 2

t
c

   . 

Τν ξαδηντζόηνπν ηνπ άλζξαθα, άλζξαθαο 14  έρεη ρξόλν εκηδσήο 5730  ρξόληα.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε πνζόηεηα ηνπ άλζξαθα 14  πνπ απνκέλεη t ρξόληα κεηά, δίλεηαη από ηνλ ηύπν  

 
ln 2

t
5730

oQ t Q e


  

 γ)  Καηά ηελ εμέηαζε ελόο νζηνύ πνπ αλαθάιπςαλ νη παιαηνληνιόγνη  δηαπηζηώζεθε όηη έρεη απνκείλεη ζ’ 

απηό  ην 25%  ηεο πνζόηεηαο ηνπ  άλζξαθαο 14  πνπ πεξηείρε αξρηθά. Να βξείηε ηελ ειηθία ηνπ νζηνύ.  

 

36. ΘΕΜΑ_4_21679 

Έλα δεζηό ξόθεκα ηε ζηηγκή πνπ ζεξβίξεηαη, ζε ζεξκνθξαζία ηνπ πεξηβάιινληνο πνπ είλαη 
αT 25 C  , έρεη 

ζεξκνθξαζία 
oT 73 C   . Η ζεξκνθξαζία ηνπ ξνθήκαηνο κεηά από t  ιεπηά  δίλεηαη, ζύκθσλα κε ηνλ λόκν 

ςύμεο ηνπ Νεύησλα, από ηελ ζπλάξηεζε   θt

αΤ t T ce  , όπνπ όπνπ c , θ 

θαηάιιειεο ζηαζεξέο θαη  t 0, 60 . Αλ είλαη γλσζηό όηη ε ζεξκνθξαζία 

ηνπ ξνθήκαηνο  κεηά από 10 ιεπηά είλαη 61 C , ηόηε: 

 α)  Να απνδείμεηε όηη c 48 . 

 β)  Να βξείηε ηελ ζηαζεξά θ. (Θεσξήζηε ln0,75 0,3  ). 

 Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  t θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. 
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 γ)  Να βξείηε ηελ ζεξκνθξαζία ηνπ ξνθήκαηνο  40 ιεπηά κεηά ην ζεξβίξηζκα. (Θεσξήζηε 1,2e 0,3  ). 

 δ)  Αλ ζεσξήζνπκε όηη ν θαηαλαισηήο έρεη ηελ αίζζεζε ηνπ δεζηνύ όηαλ ε ζεξκνθξαζία ηνπ ξνθήκαηνο  

είλαη κεγαιύηεξε από 40 C , λα αηηηνινγήζεηε,  κε βάζε ηε γξαθηθή παξάζηαζε θαη ην απνηέιεζκα ηνπ 

εξσηήκαηνο γ), γηαηί πξηλ πεξάζνπλ 40 ιεπηά ν θαηαλαισηήο ηνπ ξνθήκαηνο έρεη ηελ αίζζεζε όηη ην 

ξόθεκα δελ είλαη πιένλ δεζηό.  

 

37. ΘΕΜΑ_4_21950 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
3x

2x x

e 8
f x ln

e 4e 12




 
. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ζύλνιν ιύζεσλ ηεο αλίζσζεο 
3

2

σ 8
0

σ 4σ 12




 
 είλαη ην    6,2 2, .    

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  f  είλαη ην  ln 2 . 

 γ)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  θαη ηνπ άμνλα x x . 

 

38. ΘΕΜΑ_4_15591 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x

α
f x .

α 5

 
  

 
 

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α ,  γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  f  είλαη εθζεηηθή θαη νξίδεηαη ζηνπο 

πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο. 

 β)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α , γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  f  είλαη γλεζίσο αύμνπζα. 

 γ)  Γηα ηε κεγαιύηεξε ηηκή ηνπ α  γηα ηελ νπνία ε ζπλάξηεζε  f  είλαη γλεζίσο αύμνπζα εθζεηηθή κε 

βάζε αθέξαην αξηζκό, λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε     f x f x 1 14.    

 

39. ΘΕΜΑ_4_21680 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x x 1 ln x , x 0    θαη ε επζεία   : y 2x 2   . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη      
1

f 2 f 4 f 8
3

  . 

 β)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  ηεο  f  είλαη από ηνλ άμνλα x x  θαη πάλσ. 

 γ)  Να βξείηε: 

  i.  ηα θνηλά ζεκεία ηεο 
fC  κε ηελ επζεία , 

  ii.  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x ε 
fC είλαη θάησ από ηελ επζεία. 

 

40. ΘΕΜΑ_4_15688 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    xf x ln e 1  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο Α θαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο κε ηνλ άμνλα x x . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x x 1  . 
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 γ)  Να απνδείμεηε όηη αλ α 0, ηόηε ε  γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δελ έρεη θνηλά ζεκεία κε ηελ επζεία 

y x α  . 

 

41. ΘΕΜΑ_4_20857 

Γίλεηαη ην πνιπώλπκν    3 2P x x αx 7x β , α, β .      

Αλ ην πνιπώλπκν έρεη παξάγνληα ην  x 3  θαη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    P x : x 1   είλαη  π 16,   

ηόηε: 

 α)  Να ππνινγηζζνύλ νη ηηκέο ησλ α, β . 

Αλ είλαη  α 5, β 3,   

 β)  λα ιπζεί ε εμίζσζε  P x 0 ,  

 γ)  λα ιπζεί ε αλίζσζε  P x 0 ,  

 δ)  Αλ  P ln θ 0,  ηόηε λα βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ θ . 

 

42. ΘΕΜΑ_4_25463 

Έλαο εξεπλεηήο πξαγκαηνπνίεζε κηα ζηαηηζηηθή κειέηε γηα 

ηελ κεηαβνιή ηνπ βάξνπο  ησλ Διιελνπαίδσλ. Τα 

απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο θαίλνληαη ζην παξαθάησ 

νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ, όπνπ παξηζηάλνληαη νη 

γξαθηθέο παξαζηάζεηο δύν ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . Σηνλ 

νξηδόληην άμνλα  x x  θαηαγξάθεηαη ε ειηθία ζε κήλεο θαη 

ζηνλ θαηαθόξπθν άμνλα y y  ην βάξνο ζε θηιά. H γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο  f  παξνπζηάδεη  ηηο ειάρηζηεο θπζηνινγηθέο 

ηηκέο θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g  ηηο κέγηζηεο 

θπζηνινγηθέο ηηκέο πνπ κπνξεί λα έρεη έλα παηδί θαηά ηελ 

δηάξθεηα ηνπ πξώηνπ έηνπο ηεο ειηθίαο ηνπ. Γλσξίδνπκε όηη ε ζπλάξηεζε  f  έρεη ηύπν  

     f x α ln x 1 ln x 1 β , α, β       

θαη όηη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε δηέξρεηαη από ηα ζεκεία  0,2  θαη   2e 1,2 2 4    ελώ γηα ηελ 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g , γλσξίδνπκε όηη πξνθύπηεη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  κεηαηνπηζκέλε 

θαηά 3 κνλάδεο πξνο ηα πάλσ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  α 2   θαη  β 2.  Σηε ζπλέρεηα λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  g . 

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε γξαθηθά (θαηά πξνζέγγηζε) ηελ ειηθία θαηά ηελ νπνία ε ειάρηζηε θπζηνινγηθή ηηκή 

ηνπ βάξνπο ελόο παηδηνύ είλαη  ηα 5 θηιά. Σηε ζπλέρεηα, κε αιγεβξηθό ηξόπν, λα βξείηε κε αθξίβεηα ηελ 

ειηθία.         

 γ)  Τν βάξνο ελόο παηδηνύ ζην ηέινο ηνπ  12νπ κήλα βξέζεθε 13 θηιά. Πσο ζα ην ραξαθηεξίδαηε: ππέξβαξν, 

θπζηνινγηθό ή ιηπνβαξέο; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο κε αιγεβξηθό ηξόπν.      
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43. ΘΕΜΑ_4_21674 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   xf x log 10 2  .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f  είλαη ην  A log 2,  . 

 β)  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x10

g x log , x
3

  . 

  i.  Να ιπζεί ε εμίζσζε 
x

x 10
10 2

3
   κε  x log 2,  . 

  ii.  Να βξείηε (αλ ππάξρνπλ) ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ, ησλ ζπλαξηήζεσλ f  θαη g . 

 

44. ΘΕΜΑ_4_37476 

Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x 2x x 2    . Να απνδείμεηε όηη  

 α)  ην  P x  έρεη παξάγνληα ην x 1  θαη λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο    P x : x 1 . 

 β)   P x 0  γηα θάζε    x , 1 1,2    . 

 γ)  1 log 20 2  . 

 δ)   P log 20 0 . 

 

45. ΘΕΜΑ_4_16001 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   f x xln x  θαη  g x ln x . 

 α)  Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ηνπο. 

 β)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f είλαη 

από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g θαη πάλσ. 

 Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f . 

 γ)  i.  Να βξείηε ηε κνλνηνλία ηεο. 

      ii.  Να ζπγθξίλεηε ηνπο αξηζκνύο 
5

f
3

 
 
 

 θαη 
7

f
5

 
 
 

.  

 δ)  Να ζρεδηάζεηε ηελ επζεία y 1 x 
 
θαη λα βξείηε 

γξαθηθά ηε ιύζε ηεο εμίζσζεο  f x 1 x  .  

 

46. ΘΕΜΑ_4_15690 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   21
f x ln x , x 0

2
  . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε είλαη ζπκκεηξηθή σο πξνο ηνλ άμνλα y y . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε x 0 ηζρύεη  f x ln x . 

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   21
f x ln x , x 0.

2
   
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 δ)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε είλαη θάησ από ηελ επζεία y 2 . 

 

47. ΘΕΜΑ_4_15678 

Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2x x 4x x 6      . 

 α)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  x 0  . 

 β)  Από ηα παξαθάησ ζρήκαηα, έλα κόλν κπνξεί λα αληηζηνηρεί ζηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο πνιπσλπκηθήο 

ζπλάξηεζεο  x . Να βξείηε πνην αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε  x ln x 
 
έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ x 1 . 

 

48. ΘΕΜΑ_4_15679 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε
2x

x

e 1
ln

e 3

 
   

 
. 

 α)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε 
2

σ 1
0

σ 3





. 

 β)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  νξίδεηαη ε παξάζηαζε  .  

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε ln3   . 

 

49. ΘΕΜΑ_4_15015 

Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   3 2P x x x 2x   . 

 α)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  P x 0 . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε 
3 2ln x ln x 2ln x 0   .  

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε 
3 2ln x ln x 2ln x 0   .                         

 


