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OEMA A

Al.

‘Eoto pa cvvapmon f opiopévn oe éva didotnuo. A kot X, €vo ecmteptkd onueio tov A . Avn

ToPoLGLalel TOMKO aKpOTATO GTO X, Kol £ival mopoymyioiun oto onpeio owtd, 10te va amodeilete Ot

f’(x )=0.

o
OempnoTE TOV TOPAKATO LOYVPIGUO:

«To kéBe ocvvaptmon f opiopévn kot Vo @opég mapaywyiown oto R, av yo kémowo x, € R woydet
" (x, ) =0, téte 10 X, €lvon B€om onueiov kapmng g fr».

a) No YopOoKTNPIGETE TOV TOPATAV® 1OYVPIGUO YPAPOVTUG GTO TETPASIO GOG TO YPappa A, av givarl aAnong,
M 1o ypapupa W, av eivor yevong.

B) No a1TloA0YNCETE TNV ATAVINGT GOG GTO EPMOTNLA O).

Noa ypdyete 6T0 TETPAOLO GOC TO VPO TTOL AVTICTOLYEL 6T PPAGCT) 1] OTTOI0 GUUTANPDOVEL GOGTA TNV UITEAN

npdTao:

Ta k4O ovveyn ovvaptnon f:[o,f]— R, av oxder f(a)-f(B)>0,tote

a) 1 e&iowon f(x)=0 dev éxet Mbon oto (,B).

B) n e&lowon f(x)=0 &xet akpiPodg pio Abon oto (o,p).

y) n e&icwon f(x)=0 éxet TovAdyiotov dbo Avoelg oto (a,p).

0) dev UmopovLE va £X0VUE CUUTEPAGHA Yot TO TANB0G TV Avcewv Tng e&iowong f (x) =0 oto (a,B).

No yopakInpiceTe TIC TPOTAGELS TOL 0KOAOLOOVV YPAPOVTAG OTO TETPAOLO GOG, OITAC GTO YPAUUE TOL

avTioTolel og kdle mpdtacn, ™ AEEn XmeTo, av 1 mpdtacn givar cootn, | AdBog, av 1 mTpdtacn ivar

AavOacpévn.

) Ia ke covexn ovvapmon f:[a,p] >R, av G eiven o mapdyovsa mg £ oto [a,B], to18

“f(x)dx =G(a)-G(B).

' (x)ax = G(a)~G(p)

B) Mia cuvaptnon Aéyetan yvnoimg avéovoa og éva dtdotnuo A Tov mediov opiopod TG, oV LVILAPYOLY
X, X, €A pe X, <x,, dote f(x,)<f(x,).

v) Av éva onpeio M(a,B) OVIKEL OTI YPOOIKY] TAPACTOCT] UOG OVTIOTPEYIUNG cuvaptnong f, tdte 10
onueio M'(B,a) aviket ot ypagikn napdotaon C' mg 7.

8) o kabe cvveyn ovvapmon f:[a,p]— R, n onoia eivon mapayoyioym oto (o,B), av f(a)=£(p),

101 VIapyEL kPGS Eva & € (a,B) TéToro hote (&) =0.

g) I'a kabe cvveyn covapmon f:[a,B] >R, avicyoe J.ff(x)dx =0, tote f(x)=0 ywxdbe xe[a,B].
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OEMA B

Aivetar 10 teTpdycdvo ABTA 1ov dumhovov oyfiuartog pe mievupd 2 cm. Av 10

tetpdyovo EZHO éxet Tig kopupég Tov otig mAgvpéc Tov ABTA:

B1. Noa exppdoete v mtievpd EZ cuvaptioet tov Xx.

B2. Noa onodeiéete 0T1 T0 guPadov Tov tetpaydvov EZH® diveton amd

ouvapmon: f(x)=2x"-4x+4,0<x<2.

Na Bpeite yuo moteg Tipég tov x 10 eUPadov tov tetpaydvovr EZHO

yiveton EAGYIOTO KO Y10 TOLEG HEYIGTO.

Na eetdoete av vadpyet X, €[0,2], yw 10 omoio to epPadov f(x,)

10V avticTolov TeTpaydvov EZH® 1cobton pe 4e™ +1cm’.

OEMAT
‘Eoto cuvapmon f, opiopévn kot mtapaymyicyn 61o Sidotnua [0,3], Y
v omoia yvopilete Ta e&nc:
H ypaewn mapdotacn g ' divetor 6to duthavo oynuo:
£(0)=2,f(1)=0
To epPaddv 1Tov ympiov mov mepKAeieTar PETOED TNG YPOPIKNG
nopdotaong me ' kot tov gubedv x =0 ko X =3 10o0TON pE

8 T..

H f dev wavomotel 11g vmoBécelg tov Bempnpatog evildpecmv

Tpdyv oto drdotpa [0,3].

No anodeitete ot £(3)=2, f(2)=-2 «ar va Bpeite, av vrdapyovv,

f(x)

o lim

X
, lim , OIKALOAOYDVTOG TIC OTTOVINGELS OOC.
Sl Inx T a0 f(x) =2 OVOVTAS Tis AmAvVIosts ods

Noa tpocdiopicete ta dStaotpato ota omoia n f eival yvnolmg avéovoa, yvnoing eBivovsa, kuptn, kKoiin Kot

TG B€0€1g TOMKMV aKkpoTdTOV Kot onueiov kopmig g f.

No arodeifete 0T VAPYEL pOVASIKO X, € (2,3) Yo To 0moio dgv vrdpyet dgv vdpyel to lim

1
X—)X0 f(X) ’

No oyedidoete T Ypoeikn tapdotaon g f.

Aivetou 1 ovvapmon f(x)=

913012357 S3MQOYY3AD] |




Al. Noa amodeitete 6Tin f 610 didotnua  wKavomotel Tig VToBEGEIC ToL BepnaTOg HEOTG TIUNG.

Av 1 f givon suveyng 610 medio opiopov TG, TOTE:

A2. Na Bpeite v ipn tov a e R.

A3. No peletioete ) povotovia g cvvaptong f.

Ad4. No amodeifete ot m< I_ZEf(x)dx < 37“ ~1.
2

A5. No amodeitete 6T 1 e€icmon (_7“ . xj =f (TE . e_"j €xel povadikn AHoN 6To (0,1).
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