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1.3 Μονόηονες ζσναρηήζεις – Ανηίζηροθη ζσνάρηηζη 

 

1. ΘΕΜΑ_2_28300 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε 

θαίλεηαη ζην ζρήκα. Μειεηώληαο ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f, 

λα βξείηε: 

 α) πεδίν νξηζκνύ θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f , 

 β) ηηο ηηκέο      f 1 , f 2 , f 5 ,  

 γ) ην νιηθό κέγηζην θαη ην νιηθό ειάρηζην ηεο f , εθόζνλ 

ππάξρνπλ, 

 δ) ηελ ηηκή ηεο ζύλζεζεο  f f  ζην  –1 . 

 

2. ΘΕΜΑ_2_23196 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    xf x e 1 , x .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ε  f  αληηζηξέθεηαη. 

 β) Να βξείηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε  1f   ηεο  f . 

 Έζησ     1f x ln x 1 , x 1 .      

 γ) Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  1f  . 

 

3. ΘΕΜΑ_2_23198 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f x x 1 , x 0 .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ε  f  αληηζηξέθεηαη. 

 β) Να βξείηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε  1f   ηεο  f . 

 Έζησ     
21f x x 1 , x 1 .      

 γ) Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  1f  . 

 

4. ΘΕΜΑ_2_23209 

 Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε    
2

f x x 1 1 , x 1 .     

 α) Να απνδείμεηε όηη ε  f  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην δηάζηεκα  ,1 .  

 β) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f . 

 γ) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 1f   ηεο  f .  

  Σηε ζπλέρεηα λα ζρεδηάζεηε ζην ζρήκα ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  1f  . 
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5. ΘΕΜΑ_2_23216 

Έζησ ε γλεζίσο κνλόηνλε ζπλάξηεζε f :  . Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δηέξρεηαη από ηα ζεκεία 

 3,0  θαη  0,8 .  

 α) Να απνδείμεηε όηη ε  f  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην .  

 β) Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  βξίζθεηαη θάησ από ηνλ άμνλα x x  θαη γηα 

πνηεο ηηκέο βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ άμνλα  x x .  

 γ) Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  f ln x 0 .
 

 

6. ΘΕΜΑ_2_24569 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f x 1 1 x .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f είλαη ην δηάζηεκα  fD 0,1 .  

 β) i. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη «1 – 1» . 

  ii. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε      f f x 0 , x 0,1 . 
 

 

7. ΘΕΜΑ_2_23642 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f :   κε ηύπν    3f x x x 1 .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ε  f  είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 β) Έλα από ηα παξαθάησ ζρήκαηα παξηζηάλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .  

  Να βξείηε πνην είλαη θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 γ) i. Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε f . 

  ii. Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f , λα βξείηε ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο 

εμίζσζεο:  3x x 1 2023.    

 

8. ΘΕΜΑ_2_24130 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  κε ηύπν   f x x 1 3 , x 1 .     
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 α) Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη «1 – 1» . 

 β) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο  f  θαζώο θαη ηελ 

αληίζηξνθε ζπλάξηεζε  1f    ηεο  f . 

 γ) Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  

f  θαζώο θαη ε δηρνηόκνο  y x   ηεο γσλίαο  ˆxOy .
 

  Να ζρεδηάζεηε ζην ζρήκα ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  1f    

θαη λα βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ 

ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη   1f .

 

 

9. ΘΕΜΑ_2_24703 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f : ,1    κε   f x 1 x .   

 α) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 

1f    ηεο  f . 

 β) Να βξείηε ηε ζπλάξηεζε 1f .  

 γ) Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  f  θαη έλα ηκήκα ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο 1f   . Να ζπκπιεξώζεηε ζην ζρήκα ηελ ππόινηπε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο 1f .

 

 

10. ΘΕΜΑ_2_24991 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f : 0,    κε   f x 2ln x 1   . 

 α) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  αληηζηξέθεηαη. 

 β) Να βξείηε ηε ζπλάξηεζε 1f .  

 γ) Δίλεηαη επηπιένλ ε ζπλάξηεζε  g  κε ηύπν    2g x 1 ln x .   Να απνδείμεηε όηη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  

δελ είλαη ίζεο θαη ζηε ζπλέρεηα λα βξείηε ην επξύηεξν ππνζύλνιν ηνπ  ζην νπνίν ηζρύεη όηη  f g .
 

 

11. ΘΕΜΑ_2_25124 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f : ,0    κε    3f x x .   

 α) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα. 

 β) Να απνδείμεηε όηη ε  f  αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 1f .  

 γ) Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο  1f .

 

 

12. ΘΕΜΑ_2_26602 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  κε   
2x 4

f x
x 2





  θαη   g x x 2 .   

 α) Να εμεηάζεηε αλ νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  είλαη ίζεο θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
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 β) Να ζρεδηάζεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  h  κε     h x g x .  

 γ) Να κειεηήζεηε σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα ηηο ζπλαξηήζεηο  f  θαη  h . 

 

13. ΘΕΜΑ_2_27277 

Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο αληίζηξνθεο κηαο 

ζπλάξηεζεο  f .  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο λα απαληήζεηε ζηα 

παξαθάησ εξσηήκαηα, δηθαηνινγώληαο ηηο απαληήζεηο ζαο. 

 α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο 

ζπλάξηεζεο  f . 

 β) Να βξείηε ηηο ηηκέο  f 2  θαη     1f f 6 .  

 γ) Να ραξάμεηε ζην ζρήκα ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f . 

   

14. ΘΕΜΑ_2_27317 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f : 0,2    κε    2f x 4 x .   

 α) Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε  f  σο πξνο ηε κνλνηνλία. 

 β) Να απνδείμεηε όηη: 

  i. ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο  f  είλαη ην δηάζηεκα   0,2 ,  

  ii. νξίδεηαη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε  1f    ηεο  f , 

  iii. νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  1f   είλαη ίζεο.  

 

15. ΘΕΜΑ_2_28299 

Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f  κε πεδίν νξηζκνύ ην   1,4    ηεο νπνίαο ε 

γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  θαίλεηαη ζην ζρήκα. Μειεηώληαο ηε  

fC : 

 α) λα δηθαηνινγήζεηε όηη νξίδεηαη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε  1f    ηεο  f , 

 β) λα βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο  
fC   κε ηελ επζεία  y x ,  

 γ) λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  1f  . 

  

16. ΘΕΜΑ_2_29926 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   f : 2,    κε     f x ln x 2 5    θαη  g :    κε   g x 2x 1 .   

 α) i. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  g  είλαη αληηζηξέςηκε. 

  ii. Να βξείηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε   1g   ηεο  ζπλάξηεζεο  g . 

 β) i. Να πξνζδηνξίζεηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  1f g .  

  ii. Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  1f g .
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17. ΘΕΜΑ_2_31528 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε     xf x ln 1 e .   

 α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  f  θαη λα απνδείμεηε όηη αληηζηξέθεηαη. 

 β) Να βξείηε ηελ αληηζηξνθή ζπλάξηεζε  1f    ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 

18. ΘΕΜΑ_2_32695 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  κε πεδίν νξηζκνύ ην δηάζηεκα  0, ,  ζύλνιν ηηκώλ ην δηάζηεκα  
1

,1
2

 
 
 

  θαη  

ηύπν  
3

f x 1 .
x 2

 


 Δίλεηαη, επίζεο, ε ζπλάξηεζε  g  κε πεδίν νξηζκνύ ην δηάζηεκα  
1

,1 ,
2

 
 
 

ζύλνιν 

ηηκώλ ην δηάζηεκα   0,  θαη ηύπν   
2

1 2x
g x .

1 x

 
  

 
 Αλ ε ζπλάξηεζε  f  είλαη  «1 – 1» ,  

 α) λα απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  g  είλαη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε ηεο  f  , δειαδή ηζρύεη όηη  1g f ,  

 β) λα απνδείμεηε όηη   f x 0   θαη   g x 0   γηα θάζε   x 0,1 ,  

 γ) λα απνδείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g  δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία. 

 

19. ΘΕΜΑ_2_35170 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  κε     xf x ln 1 e    θαη   g x 2ln x .  

 α) Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 β) Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε  f g .  

 γ) Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε  f g  σο πξνο ηε κνλνηνλία. 

 

20. ΘΕΜΑ_2_35171 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   g : 0,    κε   g x 2ln x   θαη  h :    κε     2h x ln 1 x .   

 α) Να απνδείμεηε όηη: 

  i. ε ζπλάξηεζε  g  είλαη αληηζηξέςηκε, 

  ii.  
x

1 2g x e    κε  x .  

 β) Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε  1h g .

 

 

21. ΘΕΜΑ_2_23200 

Έζησ  f :    κηα γλεζίσο κνλόηνλε ζπλάξηεζε ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηέκλεη ηνλ άμνλα 

yy  ζην ζεκείν κε ηεηαγκέλε 3 θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,ln 2 .  

 α) Να βξείηε ηε κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 β) Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηνδήπνηε ζεηηθό αξηζκό α ηζρύεη όηη     f α ln α f ln α .  
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 γ) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε   x 1f e ln x ln2 .    

 δ) Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε       g x f x 3 ln 2 x 3 , x .      Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ε ζπλάξηεζε  g 

δελ αληηζηξέθεηαη. 

  

22. ΘΕΜΑ_2_29835 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x x 1 1    θαη  g x 2 x  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα  x ,3   ε    f g x 3 x 1   .                                                                          

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε     θ x f g x  είλαη αληηζηξέςηκε θαη λα νξίζεηε ηελ αληίζηξνθό 

ηεο.                    

 

 

 


