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1.4 – 1.7  Όριο ζσνάρηηζης, ιδιόηηηες ορίων, μη πεπεραζμένο όριο, όριο ζηο άπειρο 

 

1. ΘΕΜΑ_2_24768 

Θεωξνύκε ηηο ζπλαξηήζεηο κε ηύπνπο    2f x x x 1     θαη   g x 4x 3 .   

 α) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε  x   ηζρύεη   
3

f x .
4

  

 β) Να βξείηε ηε ζπλάξηεζε  h g f .  

 γ) Αλ   h x 2x 1   , λα ππνινγίζεηε ην όξην  
 

x 0

h x 1
lim .

x 1 1



 
 

 

2. ΘΕΜΑ_2_28477 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  κε    3x 2f x e , x    θαη    2g x ln x .  

 α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  g . 

 β) Να βξείηε ηε ζπλάξηεζε  g f .  

 γ) Αλ    g f x 6x 4 , x     ηόηε λα ππνινγίζεηε ην όξην  
   2

x 0

g f x x 4
lim .

x

 
 

 

3. ΘΕΜΑ_2_23217 

 Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο     f x ln x 1    θαη   
1

g x .
x 1




 

 α) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ ηα παξαθάηω όξηα αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

  i.  
x 1
lim f x


    ii.    

x 1
limf x


 

 β) Να βξείηε: 

  i. ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f g   ii.   ην όξην      
x 1
lim f x g x


  

 

4. ΘΕΜΑ_2_23641 

 Δίλεηαη ε γλεζίωο αύμνπζα ζπλάξηεζε  f : .  

 α) Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε    2f x f x .  

 β) Αλ ηζρύεη όηη  2α α   κε  α ,
 
λα δείμεηε όηη      2

x
lim f α α f 0 x .


    
 

 

 γ) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε     xf e 1 f 0 .    
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1.8  Σσνέτεια ζσνάρηηζης 

 

1. ΘΕΜΑ_2_36839 

Σηα παξαθάηω ζρήκαηα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 2 ζπλερώλ ζπλαξηήζεωλ ηωλ f  θα h, νη νπνίεο 

εθάπηνληαη ηνπ άμνλα x x  ζην ζεκείν ηνπ  A 6,0 .  

         

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θάζε κίαο από ηηο ζπλαξηήζεηο  f  θαη  h. 

 β)  Να εμεηάζεηε γηα πνηα ή πνηεο από ηηο παξαπάλω ζπλαξηήζεηο: 

  i. ηζρύνπλ νη πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Bolzano ζην πεδίν νξηζκνύ ηνπο,   

  ii. παίξλνπλ ηελ ηηκή 0 ζε έλα εζωηεξηθό ζεκείν ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηνπο. 

 

2. ΘΕΜΑ_2_27318 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο 

ζπλάξηεζεο f. Γλωξίδνπκε όηη ε  f  παίξλεη  ζεηηθέο 

ηηκέο θνληά ζην 6 θαη ν νξηδόληηνο άμνλαο εθάπηεηαη 

ζηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε ζην ζεκείν απηό. 

 α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ην ζύλνιν ηηκώλ 

ηεο. 

 β) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ θαη λα βξείηε ηα 

παξαθάηω όξηα: 

  i.   
x 0
limf x


  ii.   
x 4
limf x


  iii.   
x 9
limf x


 

  iv.   
x 14
lim f x


  v.  
 x 6

1
lim

f x
  

Γηα ηα όξηα πνπ δελ ππάξρνπλ λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ) Να βξείηε ηα ζεκεία ζηα νπνία ε f δελ είλαη ζπλερήο. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_29834 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    2 5
f x = 9x +16 ln 8x+1

2
 . 

 α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  f  θαη λα απνδείμεηε όηη είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 β) Να απνδείμεηε όηη  f 0 0  θαη  f 1 0 .  

 γ) Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  f x 0  έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα  0,1 .  
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4. ΘΕΜΑ_2_31548 

Έζηω f :   κία ζπλάξηεζε γηα ηελ νπνία ηζρύεη    
2

f x 2x x 1    γηα θάζε x . 

Να απνδείμεηε όηη : 

 α)  f 1 2 ,  β)  
x 1
limf x 2


 , γ) ε f  είλαη ζπλερήο ζην 1. 

 

5. ΘΕΜΑ_2_25749 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο 

ζπλάξηεζεο f  κε πεδίν νξηζκνύ ην 

     fD 0,2 2,3 3,5   , ε νπνία ηέκλεη ηνλ άμνλα x΄x ζε 

δύν κόλν ζεκεία, κε ζπληεηαγκέλεο  0,0 θαη  4,0 .  

Επίζεο, δίλεηαη όηη   f 1 1 . Με βάζε ην ζρήκα: 

 α)  λα βξείηε ηα ζεκεία αζπλέρεηαο
 
ηεο f  

αηηηνινγώληαο ηελ 

απάληεζή ζαο,
 

 β)  λα εμεηάζεηε αλ ε f  είλαη ζπλερήο ζην  0,1
 

αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο,
 

 γ)  λα βξείηε ηα όξηα:  i.   
x 4
limf x


, ii.  
 x 4

1
lim

f x
. 

 

6. ΘΕΜΑ_2_34024 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x

1
f x

e
 . Χωξίο λα ρξεζηκνπνηήζεηε γξαθηθή παξάζηαζε:  

 α)  Να βξείηε:  

 i.  ηελ κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο f , 

 ii.  ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε επζεία y 3  έρεη έλα κόλν θνηλό ζεκείν κε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f . 

 

7.  ΘΕΜΑ_2_24767 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x

1
f x , x

e 1
 


.  

 α) Να απνδείμεηε όηη είλαη γλεζίωο θζίλνπζα θαη λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο.  

 β) Να αηηηνινγήζεηε γηαηί αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ηελ 1f  . 

 

 

8.  ΘΕΜΑ_2_28684 

Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f :   ηέηνηα, ώζηε  
x 0
limf x , .


    

Αλ επηπιένλ ηζρύεη όηη  xf x 2x    γηα θάζε x ,  ηόηε 
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α) Να απνδείμεηε όηη  
x 0

2x
lim 2 .

x


  

 β)  Να απνδείμεηε όηη  2 .    

 γ)  Να βξείηε ην   f 0 .   

 δ)  Να ειέγμεηε ηελ αιήζεηα ηνπ παξαθάηω ηζρπξηζκνύ θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηνλ ηζρπξηζκό ζαο. 

«    
εθx εθx

f x f x
x x

     θνληά ζην 0 » 

 

9. ΘΕΜΑ_2_29838 

Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f :  , γηα ηελ νπνία γηα θάζε x 0  ηζρύεη:    2 1
xf x ζπλx 1 x εκ

x
   . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη:   i.  
x

1 ζπλx
lim 0

x


 ,  ii.   

x
lim f x 1


  . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη  f 0 0 .  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  f x 0  έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα 
1

, .
 

 
 

      

 

10. ΘΕΜΑ_2_26640 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2x 3f x e x 2x .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε   είλαη γλεζίωο αύμνπζα.                      

 β)  Να αηηηνινγήζεηε  γηαηί ε ζπλάξηεζε f αληηζηξέθεηαη θαη λα απνδείμεηε όηη έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην .  

γ)  Να απνδείμεηε όηη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε ηεο  f  είλαη επίζεο γλεζίωο αύμνπζα.  

 δ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  1f x 0 .   

 

11.   ΘΕΜΑ_3_24761 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
εκx

2023 , x 0
f x x

α , x 0


 

 
 

  ,  ε νπνία είλαη ζπλερήο ζην . 

 α)  Να δείμεηε όηη α 2022 . 

 β)  Να βξείηε ην  
x
lim f x


.
 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  f x 2022 .
 

 

12. ΘΕΜΑ_4_23106 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  g  κε     2g x 1 x , x 1,1     θαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f , νξηζκέλε ζην   0, ,  

κε f 1 ,
2

 
 

 
 ηέηνηεο ώζηε:   g f x ζπλx ,   γηα θάζε   x 0, .    

 α)  i. Να απνδείμεηε όηη  f x x .   
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  ii. Να βξείηε ηηο ξίδεο ηεο εμίζωζεο   f x 0 .  

 β)  Να βξείηε ηελ ζπλάξηεζε f . 

 γ) Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  h : 0,   κε  
 

1
h x ,

f x x



 όπνπ  f  είλαη ε ζπλάξηεζε ηνπ πξνεγνύκελνπ 

εξωηήκαηνο. Να ππνινγίζεηε ην όξην:   
x 0
limh x .


  

 

 

  

 

 

 


