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2.2 – 2.3  Παράγωγος ζσνάρηηζη – Κανόνες παραγώγιζης 

 

 

1. ΘΕΜΑ_2_33632 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x

2

e , x 0
f x .

x 1 , x 0

 
 

  
  

 α)  Να απνδείμεηε όηη είλαη ζπλερήο ζην 
0x 0  θαη λα  ζρεδηάζηε ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε.   

 β)  Να εμεηάζεηε αλ  νξίδεηαη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο ζην ζεκείν   A 0, f 0 .  

 

2. ΘΕΜΑ_2_34437 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x ln x 2x  , x 0  θαη x 2g(x) e  , x . 

 α)  Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε f g  .    

 β)  Να βξείηε ηελ παξάγσγν ηεο ζπλάξηεζεο g  θαη λα απνδείμεηε όηη ε g  είλαη «1 – 1» . 

 γ)  Να νξίζεηε ηελ αληίζηξνθν ζπλάξηεζε ηεο g . 

 

3. ΘΕΜΑ_2_31743 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f :   κε ηύπν  f x xεκx 4   γηα θάζε x . 

 α)  Να βξείηε ηελ παξάγσγν ηεο f  θαη λα ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο  f 0  θαη f .
2

 
 
 

 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα ηε ζπλάξηεζε  , κε    
1

θ x f x ,
3

   x  ηζρύνπλ  θ 0 0  θαη 
π

θ 0
2

 
 

 
. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε  θ x 0 ,  έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα 0, .
2

 
 
 

 

 

4. ΘΕΜΑ_2_28302 

Έζησ f :   κηα παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε κε  f 0 2   θαη  f 0 0 .    

Έζησ, επίζεο, νη ζπλαξηήζεηο g :   κε  g x x   θαη g f : .   

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή    g f 0 .  

 β)  Να βξείηε ηελ παξάγσγν   g 2 .    

 γ)  Να βξείηε ηελ παξάγσγν ηεο g f  ζην 
0x 0 .    

 δ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο g f  ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε 

0x 0 .  
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5. ΘΕΜΑ_2_27315 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   

2

2

x 4
, x 2

f x x 2

αx 4 , x 2

 
 

  
   

  κε α .   

 α)  Να βξείηε ηα πιεπξηθά όξηα ηεο  f  ζην  
0x 2 ,  δειαδή ηα   

x 2
lim f x


  θαη   

x 2
lim f x .


  

 β)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α, ώζηε ε ζπλάξηεζε  f  λα είλαη ζπλερήο ζην 
0x 2 .   

 γ)  Αλ α 2 ,  λα βξείηε όπνπ νξίδεηαη ηελ παξάγσγν ηεο ζπλάξηεζεο  f .  

 

6. ΘΕΜΑ_2_33816 

 Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  

  xf x e  θαη    2g x x x 2    

 α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε εθαπηνκέλεο ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην ζεκείν 

 Α 0,1 . 

 β)  Να δείμεηε όηη ε επζεία y x 1   εθάπηεηαη 

ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο g ζην ζεκείν 

ηεο  Β 1,2 .  

 γ)  Αθνύ αληηγξάςεηε ζηελ θόιια ζαο ην δηπιαλό 

ζρήκα, ζην νπνίν θαίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g, λα γίλεη πξόρεηξε γξαθηθή παξάζηαζε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  θαη ηεο επζείαο y x 1  .  

 

7.  ΘΕΜΑ_4_28340 

 Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f : ,0   ε νπνία είλαη παξαγσγίζηκε ζην 
0x 1   θαη ε ζπλάξηεζε g :   

κε  g x x 1 .    Γίλεηαη όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο   ζην ζεκείν   A 1,f 1 ,   έρεη 

εμίζσζε  y g x .  

 α)  Να βξείηε ην  f 1  θαη ην  f 1 .    

 β)  Να βξείηε: 

  i.  ην πεδίν νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ f g  θαη g f ,                   

  ii.  ηηο παξαγώγνπο    f g 2  θαη    g f 1 .                    

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο f gC  ζην ζεκείν ηεο κε ηεηκεκέλε 
1x 2  θαη ε εθαπηνκέλε ηεο 

g fC  ζην ζεκείν ηεο κε ηεηκεκέλε 
0x 1 ,   ηαπηίδνληαη.             

 

 


