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2.5  Θεώρημα Μέσης Τιμής Διαφορικού Λογισμού 

 

1. ΘΕΜΑ_2_36851 

Δίλεηαη  ε ζπλάξηεζε   f   κε   
2

2

5x 3x 1 , x 0
f x

x 3x 1 , x 0

    
  

   
 . 

 α)  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f   είλαη ζπλερήο ζην  0 .  

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην  0 .  

 γ)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί κπνξνύκε λα εθαξκόζνπκε ην ζεώξεκα Rolle ζην δηάζηεκα  1,1  θαη λα 

βξείηε έλα ηνπιάρηζηνλ   0x 1,1    γηα ην νπνίν ηζρύεη   0f x 0 .   

  

2. ΘΕΜΑ_4_36842 

Σηα ζρήκαηα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 3 παξαγωγίζηκωλ ζπλαξηήζεωλ ηωλ f , g θαη  h  νη νπνίεο 

εθάπηνληαη ηνπ άμνλα x x  ζην ζεκείν ηνπ   A 6,0 .   

  

 

 

 

 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θάζε κίαο από ηηο ζπλαξηήζεηο f , g θαη h . 

 β)  Να εμεηάζεηε γηα πνηα ή πνηεο από ηηο παξαπάλω ζπλαξηήζεηο:  

  i. ηζρύνπλ νη πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην πεδίν νξηζκνύ ηνπο ,  

  ii. ππάξρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ηεο παξαγώγνπ ηεο. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_31643 

 Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε     4 3 2f x x 3x x 9x , x 1,2 .       

 α)  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε ηθαλνπνηεί ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην δηάζηεκα   1,2 .   

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 3 24x 9x 2x 9 0     έρεη κία, ηνπιάρηζηνλ, ξίδα ζην δηάζηεκα  1,2 .   

 

4. ΘΕΜΑ_2_24283 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
 
 

2x 3 , x 1.2
f x

x 1 , x 2,5

    
  

   
 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη ζπλερήο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  δελ είλαη παξαγωγίζηκε ζηε ζέζε 
0x 2 .   

 γ)  Να εμεηάζεηε πνηεο από ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο κέζεο ηηκήο, ηθαλνπνηεί ε ζπλάξηεζε  f  ζην 

δηάζηεκα  1,5 .
 

 

 



 

 

 

 

2 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ηω

λ
 ην

π
 Ιλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Ε

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Μ
α

ζ
ε

κ
α

ηηθ
ά

 Π
ξ
ν
ζ

α
λα

ην
ι
ηζ

κ
ν

ύ
 Γ

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

5. ΘΕΜΑ_2_36827 

 Θεωξνύκε ηηο ζπλαξηήζεηο  f x lnx,  x 0   θαη   xg x e ,  x R  . 

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε όηη ε ζπλάξηεζε  g  έρεη αληίζηξνθε θαη λα απνδείμεηε όηη 1g f   . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη   
1

g f x
x

  ,  x 0, .   

 γ)  Έζηω     h x g f x . Να βξείηε ηνλ κνλαδηθό αξηζκό  μ  ν νπνίνο ηθαλνπνηεί ην ζπκπέξαζκα ηνπ 

Θεωξήκαηνο Μέζεο Τηκήο γηα ηελ ζπλάξηεζε  h  ζην δηάζηεκα  2, 8 . 

 

6. ΘΕΜΑ_4_29150 

Η ζπλάξηεζε      
2

x t t 2 t 1    (ζε m), γηα θάζε ρξνληθή ζηηγκή t  (ζε sec), θαζνξίδεη ηε ζέζε ελόο 

θηλεηνύ Α, πνπ θηλήζεθε πάλω ζηνλ άμνλα x x  ζην ρξνληθό δηάζηεκα από 0  sec έωο 3  sec.  

 α)  i.  Να βξείηε πόηε ην θηλεηό Α είρε ηαρύηεηα κεδέλ. 

  ii.  Να βξείηε ηα ρξνληθά δηαζηήκαηα θαηά ηα νπνία ην θηλεηό Α θηλήζεθε πξνο ηα δεμηά θαη απηά πνπ 

θηλήζεθε πξνο ηα αξηζηεξά. 

 β)  Να βξείηε ην ζπλνιηθό δηάζηεκα S  πνπ δηήλπζε ην θηλεηό Α. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη θαηά ηε δηάξθεηα ηεο θίλεζεο ηνπ θηλεηνύ Α, από ηε ρξνληθή ζηηγκή 1sec έωο ηε 

ρξνληθή ζηηγκή 
5

3
 sec, ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ κηα ρξνληθή ζηηγκή θαηά ηελ νπνία ε ζηηγκηαία ηαρύηεηα 

ηνπ Α ήηαλ ίζε κε ηε κέζε ηαρύηεηα πνπ είρε ην Α ζην δηάζηεκα απηό. 

 

 

 


