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2.8 Κσρηόηηηα – Σημεία καμπής ζσνάρηηζης 

 

1.  ΘΕΜΑ_2_35172 

Δίλεηαη  ε ζπλάξηεζε f κε    2f x ln 1 x .   

 α)  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα ηεο. 

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε f είλαη θπξηή ή θνίιε θαη λα βξείηε ηα ζεκεία θακπήο ηεο. 

 

2. ΘΕΜΑ_2_34438 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 3 2f (x) 2x 15x 24x   , x .      

 α)  Να βξείηε ηελ πξώηε θαη δεύηεξε παξάγωγν ηεο ζπλάξηεζεο f  θαη λα ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: f (x) 0   

θαη f (x) 0  . 

 β)  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

 γ)  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη λα βξείηε ηηο ζέζεηο ηωλ ζεκείωλ θακπήο. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_26736 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο παξαγώγνπ f   

κηαο πνιπωλπκηθήο ζπλάξηεζεο  f  ηξίηνπ βαζκνύ ε νπνία είλαη 

νξηζκέλε ζην θιεηζηό δηάζηεκα  1,5 .  

 α)  Αλ ε θνξπθή ηεο παξαβνιήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

παξαγώγνπ f   είλαη ην ζεκείν  A 2, 1 ,  κε ηε βνήζεηα ηνπ 

ζρήκαηνο λα απνδείμεηε όηη ε f είλαη θνίιε ζην  1,2  θαη θπξηή 

ζην  2,5 .   

 β)  Πνηα είλαη ε θιίζε ηεο  f  ζην  
0x 2 ;  

 γ)  Αλ επηπιένλ ηζρύεη όηη  3f 2 1 0 ,   λα βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο 

εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  ζην ζεκείν ηεο κε ηεηκεκέλε 
0x 2 .   

 

4. ΘΕΜΑ_2_32799 

Σην δηπιαλό ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο παξαγώγνπ κηαο 

ζπλάξηεζεο  f : 1,1   θαη ε επζεία y 2 . Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο f   δηέξρεηαη από ηα ζεκεία    1,1 ,  1,1    θαη  0,2  ηόηε κε βάζε 

ην παξαθάηω ζρήκα: 

 α)  Να εμεγήζεηε γηαηί ηζρύεη:  1 f x 2  , γηα θάζε  x 1,1  . 

 β)  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία. 

 γ) Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηα θνίια θαη ηα ζεκεία 

θακπήο. 
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5. ΘΕΜΑ_2_31527 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   4 2f x x 3x 8, x    . 

 α)  Να ηελ κειεηήζεηε ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα.  

 β)  Έζηω  ε  ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC  ηεο f ζην ζεκείν   A 1, f 1 .  

  i.  Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο επζείαο  ε .  

  ii.  Να απνδείμεηε όηη δελ ππάξρεη ζεκείν ηεο 
fC , δηαθνξεηηθό από ην Α, ζην νπνίν ε εθαπηνκέλε ηεο 

είλαη παξάιιειε ζηελ  ε .  

 

6. ΘΕΜΑ_3_33994 

Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f :   ηέηνηα, ώζηε   
 

x 0

f x
lim 0

x

 
 

 
. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  f 0 0 .               

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε  f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην 
0x 0  κε  f 0 0  .  

 γ)  Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε    g x f x x  , x . 

  i.  Να πξνζδηνξίζεηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο g , ζην 

ζεκείν   0,g 0 . 

  ii.  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε g  δελ είλαη θπξηή. 

 

7. ΘΕΜΑ_4_31550 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε xf (x) e ln x  . Να απνδείμεηε όηη  

 α)  ε f  είλαη θπξηή, 

 β)  ε f  παξνπζηάδεη νιηθό ειάρηζην ζε θάπνην 0

1
x ,1

2

 
 
 

 ην νπνίν είλαη κνλαδηθό , 

 γ)  ην νιηθό ειάρηζην είλαη ην 
0

0

1
x

x
  , 

 δ) ε εμίζωζε  f x 2  είλαη αδύλαηε. 

 

8. ΘΕΜΑ_4_31549 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
ln x

f (x)
x

 , x 0 . 

 α)  Να κειεηήζεηε ηελ  f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη 
2023 20222022 2023 . 

 γ)  Να κειεηήζεηε ηελ  f  ωο πξνο ηα θνίια θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

 δ)  Εθαξκόδνληαο ην Θεώξεκα Μέζεο Τηκήο γηα ηελ  f  ζε θαζέλα από ηα δηαζηήκαηα  2021,2022
 
θαη 

 2022,2023  λα απνδείμεηε όηη      2f 2022 f 2021 f 2023  . 
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Δίλεηαη όηη  2,71e  . 

 

9. ΘΕΜΑ_4_27667 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

x x
f x e 2023,x

2
    . 

 α) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f  είλαη θπξηή ζην  θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f   είλαη ην . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ α, ε εμίζωζε xe x α   έρεη 

κνλαδηθή ξίδα ξ. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ α, ε ζπλάξηεζε    g x αx f x   κε 

x ,  έρεη κέγηζηε ηηκή ηελ    ξf ξ f ξ  . 

 

10. ΘΕΜΑ_4_25745 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε  f : 0,2   ε νπνία είλαη ζπλερήο ζην  0,2 , δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  0,2
 
θαη 

ηζρύνπλ  f 1 1 ,  f 1 0  ,    f 0 f 2   θαη        
2

f x f x f x 0      γηα θάζε  x 0,2  

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  i.  f x 0  γηα θάζε  x 0,2 , ii.  f x 0  γηα θάζε  x 0,2 . 

 β)  Να κειεηήζεηε ηελ f  ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

 γ)  Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηελ κνλνηνλία θαη λα βξείηε ηηο ζέζεηο ηωλ αθξνηάηωλ. 

 

11. ΘΕΜΑ_4_27320 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ζην  0,  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

παξαγώγνπ f   κηαο ζπλάξηεζεο  f  κε πεδίν νξηζκνύ ην  0, .  

Δίλεηαη επίζεο όηη ε f   είλαη ζπλερήο θαη γλεζίωο αύμνπζα 

ζπλάξηεζε ζην  0,  κε   
x
lim f x .


    

 α)  Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα κνλνηνλίαο θαη ηα ηνπηθά αθξόηαηα ηεο 

ζπλάξηεζεο  f . 

 β)  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη:  

  1νλ: «Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δέρεηαη νξηδόληηα εθαπηνκέλε 

ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε 1». 

  2νλ: «Υπάξρεη κνλαδηθό  θ 0,   ηέηνην, ώζηε ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο ηεο εθαπηνκέλεο ηεο 
fC  

ζην ζεκείν   M θ,f θ  λα είλαη ίζνο κε 2». 

  Πνηνί από ηνπο παξαπάλω ηζρπξηζκνύο ηνπ καζεηή είλαη ζωζηνί; Να δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο. 

 γ)  Τη κπνξνύκε λα πνύκε γηα ηελ θπξηόηεηα ηεο  f  ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ όπνηα 

απάληεζή ζαο. 
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12. ΘΕΜΑ_4_24760 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   xf x e ln x x , x 0      όπνπ ι .  Αλ ηζρύεη ee ι e 1 ιe ,      λα απνδείμεηε 

όηη: 

 α)  ε  f  είλαη θπξηή.  

 β)  ππάξρεη αθξηβώο έλα  0x 1,e   κε   0f x 0 .    

 γ)  γηα ηελ  f   ηζρύνπλ νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Bolzano ζην   1,e .   

 δ)  ε  f  παξνπζηάδεη νιηθό αθξόηαην ζην 
0x  πνπ είλαη ην  0x

0 0e 1 x 1 ln x .     

 

13. ΘΕΜΑ_4_23312 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  νξηζκέλε ζην  2.2  ε νπνία είλαη ζπλερήο ζην          θαη δύν θνξέο 

παξαγωγίζηκε ζην  2,2  θαη ηζρύεη    2 2f x 2f x x 3 0 ,    γηα θάζε   x 2,2 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  δελ έρεη ζεκεία θακπήο. 

 β)  Αλ   f 0 3 ,   

  i. Nα απνδείμεηε όηη   
2 2f x 1 4 x ,    γηα θάζε  x 2,2  θαη θαηόπηλ όηη   2f x 1 4 x ,    

 x 2,2 .   

   ii. Να βξείηε ηα νιηθά αθξόηαηα ηεο  f  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ιύζεηε ηελ εμίζωζε   f x ζπλx .
 

 

14. ΘΕΜΑ_4_23531 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   xf x e ln x 3 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε  f  είλαη θπξηή ζην  0, .   

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε  f  παξνπζηάδεη ζέζε νιηθνύ ειαρίζηνπ ζε θάπνην  0x 0,1  κε  0f x 0 .   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην  
  

   0

2023

x x
0

f x
lim .

f x f x 
  

 

 


