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3.1  Αόριστο ολοκλήρωμα 

 

1. ΘΕΜΑ_3_32693 

Σην παξαθάηω ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 1C , 2C , 

3C  ηξηώλ ζπλαξηήζεωλ f , f   θαη F  , όπνπ F  κία αξρηθή ηεο f

ζην . Δίλεηαη επίζεο όηη νη 
2C  θαη 3C  δηέξρνληαη από ηελ αξρή 

ηωλ αμόλωλ. Με δεδνκέλν όηη ν ηύπνο ηεο f είλαη 

  3f x 4x 2x   θαη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε είλαη ε 2C ,  

α) λα κειεηήζεηε, κε ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο, ηε ζπλάξηεζε F 

ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα, 

β) λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί ε γξαθηθή παξάζηαζε 3C  αληηζηνηρεί ζηελ ζπλάξηεζε F, 

γ) λα βξείηε ηνλ ηύπν ηωλ ζπλαξηήζεωλ f   θαη F. 

 

2.  ΘΕΜΑ_4_28338 

 Έζηω       κηα παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε ε νπνία έρεη ηνπηθό ειάρηζην ην  f 2 32.   Οη  γξαθηθέο 

παξαζηάζεηο ηεο   θαη ηεο παξαγώγνπ  f   ηέκλνληαη ζην ζεκείν  A 2,0 .   

 α) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ηωλ εθαπηνκέλωλ ηεο 
fC  ζηα ζεκεία κε ηεηκεκέλεο:    

  i.  
1x 2,                                                                                                                  

  ii.  
2x 2.                                                                                                                    

 β)  Δίλεηαη επηπιένλ όηη ε f   είλαη πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε 2νπ βαζκνύ θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f    

δηέξρεηαη από ην ζεκείν   0, 12 .   Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   2f x 3x 12 ,                                                                                                 

  ii.    3f x x 12x 16 ,                                                                                             

  iii. ε εμίζωζε   f x 20   έρεη ηξεηο δηαθνξεηηθέο πξαγκαηηθέο ξίδεο.              

 

3. ΘΕΜΑ_4_24769 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
x

f x ln x 1 , x 1
x 1

    


 θαη έζηω  F  αξρηθή ηεο f κε  F 1 ln 2 . 

 α) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε x 1   ηζρύεη  
 

2

x
f x

x 1
 


 θαη λα κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f  ωο πξνο ηε 

κνλνηνλία. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε F είλαη θπξηή ζην δηάζηεκα  0, .  

 γ)  i.  Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο F ζην 
0x 1 . 

      ii.  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε x 0  ηζρύεη 
 2F x 1

ln4 1
x


  . 

 


